ANALIZA MATEMATYCZNA A3. Lista 8. [, [ff

Ponizsze ¢wiczenia (miejscami zmudne) sa analogiczne do zadan 6,7,8 listy 8.

6°. Oblicz calki wielokrotne
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7°.  Dokonaj zmiany kolejnosci calkowania. Oblicz obydwie calki i poréwnaj wyniki

11 4 2 elnz
a) ffe””z drdy b) ffsin(%—x) dedy «c¢) [ [ ydydz
0y 1y 10
ml/3 g1/3 el/y Ty
d) [ [ sina®?drdy e) [ [cos(z—Inz)dedy f) [ [ydrdy
0 y2 11/e 0 x

3—3z

12— 24 3—32—3y/2 _
[ 2*+yzdzdydx
0

g)ofof Ik 2> +yzdzdydr  h) j

0
Oblicz catki (uwaga: trapez, trékat oznacza pely wielokat)
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8.

a) g3x—5dw,gdzieAjest ogr. linlami: y=5+z, y+ax =7, =10

b) [[zydw , gdzie B jest ogr. liniami: y = z, y = 2?
B

c) [[4+4 2% dw , gdzie C jest ogr. liniami: y = 1+ 22, y =9 — 22
foi

d) [[[ zy dw , gdzie R jest czecia kuli o srodku (0,0,0) i promieniu 2 zawarta, w

R
I oktancie

e) [[[zdw, gdzie W jest ogr. pow.: 2?4+ y?+22=9, 2=0, |z| =1, |y| =1
w

£) [[[3zy dw , gdzie V jest ogr. pow.: z = /a2 +y?, 22+ 2% =1
1%

Ponizszych zadan nie bedzie (na najblizszej kartkéwce), ale beda podobne.

1. Niech P =[2,4] x [1,2] i niech f(x,y) = [z].
Podaj sume dolng s, i sume gérng S, funkcji f na zbiorze P dla

podzialu w, gdzie

a) w oznacza podzial P prostymi postaci z = 1000, (gdzie k € Z)

Sy = S, =

b) w oznacza podzial P prostymi postaci y = 1000, (gdzie k € Z)

Sy = So =

¢) w oznacza podzial P na 2 -10° jednakowych kwadratéw.

Sy = S, =

2. Niech P oznacza czworokat o wierzchotkach: (0,0), (1,0), (2,

1), (1,1) i niech

f(x,y) = 3(x — y). Niech dla ustalonej liczby naturalnej n w, oznacza podzial P
ki . o
prostymi postaci y = T iy =x — ( dzie k € 7ZZ). Oblicz sume dolna, s, i sume

gorna, S, funkcji f na zbiorze P i obhcz granice hIJIrl Sw, Oraz

n—

3. Podaj wartodci calek
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