ANALIZA MATEMATYCZNA A3. LISTA 4. éw. 25,26.10.2017
1. Oblicz pochodne czastkowe pierwszego rzedu; wskaz ich dziedziny.
a) f(z,y) = x7y9 +xe™ b)) f(z,y) =log(x® + y3) c) z=|z[+[y]
d) f(z,y) = zﬂjz , f(0,00=0 e) f(z,y)= 2+y4 , £(0,0) =0

f) f(xvy):e ’f(oay):y g) f(m,y)z%,f(0,0)zO

lz| dlaz?+y? <1

h) fxy)_sm(xy) f(0,y) =y i) f(x,y):{ "9 dlaa?4yt>1

2. Oblicz gradient funkcji — a) f(z,y) =22 +y2 2z) f(n,y,2) = (2% +y?)?

3. Dla zadanej funkcji f podaj zbidr tych wszystkich punktéw dziedziny, w ktorych:
a) nie istnieje f; b) nie istnieje f;  ¢) f nie ma granicy  d) f nie jest ciagla,

|z| dla (z,y) € [0,1)x[0,1] 3z dlaz?<y

edy  A) flz.y)= { y dla (x,y) € [0,1)x][0,1] B) f(w.y)= y dlaz?>y
ar+by+c daz?+y?<1
22 +y?  dlaz?+92>1
a) fma pochodna czastkowa, f, w punkcie po=(1,0)  b) istnieje f;(1,0)

) fi(Z. ) =V2  d) istnicje £1(3, %) e) £1(0,0)+ £5(0,0) =1

5. Oblicz pochodna, funkcji w kierunku podanego wektora

4. Niech f(z,y) = . Dla jakich wartosci a, b, ¢

a) f(z,y) =28 y + ¥ w punkcie (0,5) wzdhz wektora [—1,2]
b) f(z,y) = 2+y2 w punkc1e (1,1) w kierunku wektora [5, 12]

) f(z,y)=2zy+2%y?, [1,-1] d) f(z,y)==(x+y)*,[512
e) flz,y)=2+ % w punkcie (1,2) w kierunku wektora (3, —4)

£) flz,y) =sinz+y’z, (1,1) g) flz,y)=e" +a®, (3,-4)
6. W podanym punkcie znajdz réwnanie plaszczyzny stycznej do powierzchni
a) z=2+2z—-1y)?% (3,-1,36) b) z=4a®+19> (2,1,17)
c) zy+z=2+2, (2,3,1) d) zyz=1, (0.5,—2,-1)
e) sin(zy) = 2—2% (7,0.5,—1) f) (z+y—1)(z+y+1)=2zy, (0.5V3,0.5,2)

7. Udowodnij, ze plaszczyzny styczne do powierzchni 22 +52+22 = 161 22 = 22 +32
w punkcie (2,2,24v/2) sa prostopadie.

8. Znajdz dlugosé odcinka prostej x = 2,y = 3 zawartego miedzy powierzchnia,
z = 2% + y? i plaszczyzna styczna do niej w punkcie (1,1,2) .

9. (zmudne) Znajdz plaszczyzne zawierajaca p-kty (5,0, 0), (0,8, 0), styczna do powierzchni
a) z=\/4—a2—y2 b)) z=4—22—y? ¢) z=\/4+22+y? d) z=2?



