ANALIZA MATEMATYCZNA A3. LISTA 8. éw. 22,23.11.2017

1. Wyznacz wartos¢ najmniejsza i najwieksza funkcji przy podanych warunkach.
Tam, gdzie mozna zastosuj metode czynnikéw nieoznaczonych Lagrange’a.
W ktérych przyktadach mozna to zrobié¢ prosciej?

a) flz.y)=20"+y"+2y—3 @) gdya’+y’=4 a”) gdya®+y° <4
b) flz,y) =a®+2*+y?/3 gdy x*+y* <36

c) f(x,y)=zy gdy 22°4+y> <4 d) f(z,y) =cos’z+cos?y gdy x—y = /4
e) f(z,y) =162~y gdy 2'+2y* <1 f) f(z,y) =ay gdy 2°+y* =32
g) flz,y) =422 +y3+3y+7 gdy 2x2+%y2:%

2. Wyznacz warto$¢ najmniejsza, i najwieksza funkcji przy podanych warunkach.
Tam, gdzie mozna zastosuj metode czynnikéw nieoznaczonych Lagrange’a.

a) f(r,y,2)=32—2—2y gdy 22 +4y>—2=0
a’) f(r,y,2)=3z—x—2y gdy 2> +4y>—2=01i2—y=0

b) f(l”yaz)zyg-i-l‘ZQ gdy x2+y2+z2:1
b)) f(z,y,2) =y +z2%2 gdy 22+ +22=1i x—y=0

c) flx,y,2) =ayz gdy 2*+y*+22=1, a+y+2=0
d*) f(z,y,2) =wyz gdy 2+y+2=5, sy+rz+yz=38

3. Niech A(4,0,4), B(4,4,4), C(4,4,0). Na powierzchni 22 +y2+22 = 4 znalez¢ taki
punkt S, by objetosé¢ ostrostupa SABC byla  a) najmniejsza b)) najwieksza.
3’. Powtérz zad. 3, gdy A(1,0,0), B(0,1,0), C(0,0,2).

4. Sprowads (BEZ rozwiazywania) ponizsze zadania do zagadnienia szukania
wartosci najwiekszej /najmniejszej funkeji przy zadanych warunkach.

a) Na plaszczyznie 3z — 2z = 0 znaleZé taki punkt, by suma kwadratéw jego
odleglosci od punktéw A(1,1,1) i B(2,3,4) byla najmniejsza.

b) ZnaleZ¢ prostopadloscian o danej objetosci majacy najmniejsza powierzchnie.
b’) Znalez¢é prostopadiodcian o danej powierzchni majacy najwieksza objetosé.

b”) Znale7é prostopadlodcian o danej lacznej dlugosci krawedzi majacy
NAJ cevvvr e .

c) Znalezé prawidlowy ostrostup tréjkatny o danej ...... , Majacy Naj ... ...... .

d) Na elipsie dane sa dwa punkty. Znalez¢é na niej taki trzeci punkt, by tréjkat
z nich utworzony mial najwieksze pole.

e) Zoptymalizowaé wymiary puszki,  e’) puszki bez wieczka.



