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Funkcje wykªadnicza i logarytmiczna

Zad. 1

Przedstaw nast¦puj¡ce wyra»enia za pomoc¡ logarytmu z pojedynczej liczby:

ln 2 + ln 3;
1

2
(ln 2 + ln 8); ln 15− ln 3; ln 20− 1

3
(ln 16 + ln 4).

Zad. 2

Upro±¢ nast¦puj¡ce wyra»enia

lnx3 − lnx; ln ex; ln ex
2+3 − ln ex; ln(x5 − 3x2) + 2 lnx−1 − ln(x3 − 3).

Zad. 3

Rozwi¡» równania:

75x − 75x−1 = 6; 2x−4 · 83−2x = 43x−3; 2x+2 + 8 · 2−2−x = 6.

Wskazówka: W ostatnim równaniu zastosuj zmienn¡ pomocnicz¡ t = 2x.

Zad. 4

Rozwi¡» równania:

2 log(x− 3)− log(x− 2) =
1

2
log 0, 25; 4− log x = 3

√
log x; log2 x− log x3 + 2 = 0.

Wskazówka 1: Pami¦taj o zaªo»eniach zwi¡zanych z logarytmem!

Wskazówka 2: W dwóch ostatnich równaniach wprowad¹ odpowiednie zmienne pomocnicze.

Zad. 5

Rozwi¡» nierówno±ci:

2−x+1 < 4x
2
; 4x+1 − 3 · 2x+2 < 16; 3

x−3
3x−2 <

1

3
.

Zad. 6

Rozwi¡» nierówno±ci:

log2(x+ 2) < 2; 5 log3 x− 6 < log3 x
2; |3− log2 x| < 1.

Zad. 7

Rozwi¡» nierówno±ci:

log2(x+ 2) + log2(x− 1) > 2; 2(log 1
2
x)2 − 9 log 1

2
x+ 4 > 0.
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