
Wst¦p do matematyki (lato 2025)

Lista zada« nr 3 (na ¢wiczenia 18.03.2025)

�wiczenia

1. Dla danego zbioru A opisz jego zbiór pot¦gowy P(A).
(a) A = {{1, 2}, {3}, 1}, (b) A = {{α, β}, ∅},
(c) A = {{σ, τ, ρ}}, (d) A = {N, {N}}.

2. Wypisz wszystkie elementy zbiorów: P({1, 2}×{5}), P({1, 2})×{5}, {1, 2}×P({5}).
3. Niech A = {0, 2}. Wyznacz zbiory A ∪ (A× A), P(A) i P(P(A)).

4. Ile elementów ma zbiór P({1, 2, 3, 4, 5} × {1, 2})? Odpowied¹ krótko uzasadnij.

5. Naszkicuj w ukªadzie wspóªrz¦dnych zbiory A×B, B × A oraz (A×B) ∩ (B × A).
(a) A = (1, 2] ∪ {3}, B = [1, 3)
(b) A = N, B = [−1, 1].

6. Podaj przykªad dwóch ró»nych elementów zbioru P(N× (R \ N)) \ P(N).

7. Wypisz wszystkie elementy poni»szych zbiorów:
(a) {n2 + 2n : n ∈ Z ∧ −2 ≤ n < 1},
(b) {3k + l : k ∈ {0, 2, 3} ∧ l ∈ {1, 2}},
(c) {A ∩B : A ∈ P({0, 1}) ∧B ∈ P({1, 2})},
(d) {A ∈ P({1, 3, 4}) : 1 ∈ A},
(e) {⟨a, b, c⟩ ∈ N3 : a < b < c < 4},
(f) {⟨X, Y ⟩ ∈ P({0, 1})× P({0, 1}) : X ∩ Y = ∅}.

Zadania

8. Czy prawd¡ jest poni»sza równo±¢ zbiorów? Odpowied¹ uzasadnij.

{⟨a, b⟩ ∈ R2 : ⟨a, b⟩ ≠ ⟨b, a⟩} = {⟨a, b⟩ ∈ R2 : b /∈ {a}}

9. Niech A = {x ∈ Z : 2|x ∧ |x − 1| ≤ 4}, B = {x ∈ N : x2 < 9}. Wyznacz zbiór
(B \ A)× P(A \B).

10. Wska» zbiory A,B,C,D ⊆ R takie, »e R2 \ {⟨−1, 4⟩} = (A×B) ∪ (C ×D).

11. Narysuj w ukªadzie wspóªrz¦dnych nast¦puj¡ce zbiory:
(a) {⟨x, y⟩ ∈ R2 : y ≥ sinx},
(b) {⟨x, y⟩ ∈ R2 : 4 < x2 + y2 ≤ 9},
(c) {⟨x, y⟩ ∈ R2 : x = sin y},
(d) {⟨x, y⟩ ∈ R2 : sinx+ cos y < π},
(e) {⟨x, y⟩ ∈ R2 : sinx = cos y ⇔ cos y = sinx},
(f) {⟨x, y⟩ ∈ R2 : istnieje t ∈ N takie, »e x+ t < y}.

12. Mamy dane zbiory
A = {x ∈ Z : 2|x ∧ x2 < 33},
B = {x2 + x : x ∈ Z} ∩ [−1, 6).
Wyznacz zbiór P (((B △ A)×B) \ (A× (−1, 1])) \ {{∅}}.
13. (crossover z AL1 ) Zapisz symbolicznie (u»ywaj¡c funkcji zdaniowej lub operacji)
zbiór punktów le»¡cych na:
(a) prostej zadanej równaniem ogólnym 2x+ 3y + 5 = 0,
(b) prostej zadanej równaniem parametrycznym
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(c) okr¦gu zadanym równaniem (x− 2)2 + (y − 3)2 = 16,


