Wstep do matematyki (lato 2025)

Lista przygotowawcza przez kolokwium nr 2

Zadania

0. Upewnij sie, ze znasz (i rozumiesz) wszystkie definicje zwiazane z tym fragmentem
materiatu.

1. Zapisz formalnie ponizsze zdania i funkcje zdaniowe.

(a) Kazda liczba rzeczywista rozni sie o mniej niz % od pewnej liczby catkowite;j.

(b) Jesli liczba x jest dodatnia, to nie jest najmniejsza liczba catkowita.

(c) Nie kazda liczba naturalna ma dwa rézne dzielniki nieparzyste.

(d) Liczba x dzieli kazda liczbe parzysta wieksza od 10.

(e) Kazda parzysta liczba naturalna jest wielokrotnoscia pewnej nieparzystej liczby na-
turalne;j.

2. Podaj przyktad funkcji f : R — R o nastepujacych wtasnosciach:
(a) f nie jest funkcja stala i f o f jest funkcja stala;
(b) f o f nie jest funkcja stalai fo fo f jest funkcja stala.

3. Podaj przyktad funkcji f, g : R — R takich, ze (Vo € R)go f(z) # f o g(z).
4. Podaj przyktad funkcji f : N — NY, ktora jest roznowartosciowa.
5. Podaj przyktad funkcji g : N¥ — N, ktéra jest ,na”.
6. Podaj przyktad zbioru A C R, ktoéry spelnia oba ponizsze warunki:
e (VneZ)(Ike Ak <n,
o (VneZ)(3k ¢ Ak < n.
7. Rozwazmy funkcje f : N — Z dana wzorem f(x) = 2? —3x. Zdefiniuj funkcje g : N — N
tak, by funkcja f o g byla injekcjg.

8. Dla podanych ponizej funkeji sprawdz, czy sa 1 — 11 czy sa ,na” oraz wyznacz obraz
flA] i przeciwobraz f~1[B].

(a) f:RxN—=R;, f(z,n)=2a"  A=(0,400) x{0}; B={0}

(b) f: P(R) - P(R); f(X)=XnNn{-=z:2€X}; A=P{N"); B={R}

9. Niech funkcje f,g: R — R bedg zadane wzorami

2?2 —1 gdy x>0 r+1 gdyz>0
f(fE)Z{ ,Q(I)Z{

r+1 gdyx<0. 22 —1 gdyz<0.

Wyznacz ztozenie g o f.



