Geologia, lista 2.
Funkcje elementarne (GP 1IV)
Powtoérka z wyktadu 1.
1. Udowodni¢ twierdzenie Pitagorasa.
2. Udowodni¢ niewymiernosé liczby /2.
3. Wyprowadzi¢ wzor na pierwiastki tréjmianu kwadratowego i jego rozklad na czynniki.
Zadania:

1. Rozwiaza¢ rownania:
6(t* +t+1)=@t+1)°*—(t—1)>% (z+a)®=(x+0b)? gdzie a,bdane liczby,

(a+x—b)(a—z—0b)=(a* —2)(b* +2) — a®b?, 2lz|—|r+1=2.

2. Rozwazaé¢ uktady rownan

_ 2
2¢ + 3y| =13, ax +by _Z’ dr+ky =09,
3r—y =3 atr 0ty Uex + 18y = —27,
b a ’
r+2y+(a+3)z =8, r+y+z =0,
20 +3y+ (a+4)z =12, ar +4y + 2 =5,
3z + (6a+5)y + 7z =20, 6z + (6a +5)y + 7z = 20.
4. Rozwiazal¢ réwnanie:
20+1 x—-1 x+3 4d+u 18y+7 30 13
r+3 22-9 33—z 3+ P—1 y2—1 y2+y+1

5. Liczby @1, x5 sa pierwiastkami réwnania 22 +pz+q = 0. Znalezé réwnanie kwadratowe,
ktorego pierwiastkami sa, liczby x1 4+ 2o, 1 - x9.

6. Rozwiazaé nierownosci:
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7. Rozwiaza¢ rownania. Uwaga: dobrze jest stosowaé¢ podstawienia, na przyklad w
przykladzie 8) a := 27, b := 3%, w przykladzie 9) a := 32, b := 33,

2 —x
5= 5% =20, 49" —6-T"+5=0, 4V"?4+16=10-2V""2 0,125-4%7° = (%) :

3Va?

3w_ z—2: x+1 —
2T =t oy

1,5 , 4m+\/12—2 _5. 2z—1+\/x2—2 —6

)



8% + 187 —2.27% =0, 4-3°—0.2°=5.32.25 7 000 — 1 \/pm = pVF

8. Rozwiaza¢ uklady rownan. W drugim podstawi¢ a :=x —y, b=z + y.

{ yz‘2+x+2 =1, { zf\y/m _ 2\/37 =2 . gqu+l _— 16, -
(

r+y =3, T +y)2T =3, 22@-1) .8y =1,

9. Rozwiaza¢ nieréwnosci:

z4+1 1 2

2,97 227> 0, (0,5) 1 > —
x +‘T; b (7) 327

10. Korzystajac z definicji logarytmu uzasadni¢ ponizsze wzory.

log, =

log,(z1 - x9) = log, x1 + log, x2, log,z¢ = clog, z, log,z = :
log, a

11. Obliczy¢ (w ostatnim przykltadzie zauwazy¢, ze obie liczby sa réwne):

logy 527, logsh-logy; 27, 2'°%2vz!5 M85 _ plogs?

12. Wyznaczy¢ dziedzine funkcji:

T
y = log, [1 — log;%(:lt2 — 5z + 6)} ., y=1/log1 a7 V= V1og,.(3 — z).

2

13. Rozwiaza¢ réwnania:

T < (vVz)* B (2 +2+1)" <

1.

logy(z — 2) —logy(4 — ) =1 —logy(13 — x), logy Vo — 5+ log, v2x — 3+ 1 = log, 30,

1 )

log4(0,5 + x) = log 0,5 — logs x, + =3, log,(9—2%)=3—uz,

1+logsx 3 —logsx

1
log,(logs 7) + log;(logy 2> — 1) = 1, log, {2log; [1 + log,(1 + 3log, z)]} = 3

14. Rozwiaza¢ uklady réwnan:

2logy,z —logy,y = log,9, ¥ =9, xlogy =100,
10v—* = ﬁ, y =logsxr+1, log, z =2.
2 _ .5
Y = d’, ' - yIO’g T
2 (log3 = + logiy) = 5logj a?, log, £ !
Yo log,y

15. Rozwiazaé¢ nieréwnosci:

logz(x — 1) — 2logs(x — 1) > 0, logy(x + 14) +logy(z +2) > 6, |3 —log,z| < 1,

1'2_ X
38y (D 1089, 45 7° < 1, logi Vo +1<1+logs vd —a?,



