Lista 3.
Funkcje trygonometryczne (GP IV/6)

1. Uzasadni¢ wzory:

1 1 1 1
cosa - cos 3 = §cos(oz +0)+ §COS(04 —f), sina-sinf= -5 cos(a+ () + §cos(a - f),

1 1
sina - cos 3 = Esin(a + ) + = sin(a — ),

2
Tty r—y . . . T r—y
cos T + cosy = 2 cos 5 - COS 5 sinx 4 siny = 2sin - COS 5
sin 2a = 2sin o - cos @, cos2a =2cos’a— 1 =1—2sina.

2. Sprawdzi¢ tozsamogci:

cos a — €oS 3 _ . 3 .
——— —tg2a, sin6a-tgda+cosba =1, sin®a+cos®a=1— "sin?2a,
sin 3a — sin « 4

1 2cos(a— ) sin*(a— f3)
= o2

cos 2accos o — sin 4o sin v = cos 3 cos 2a, 5

sinfa | sin?3  sinasin 3 sin? asin® 3

3. Obliczy¢:

arcsin(sinz/5), arcsin(sin3/2), arcsin(sin3), sin(arcsin2/7), cos(arcsin2/7),

T .4 . 1bm
arctg tgg , COS 2arcsmg , arccos smT .

7 7

. z. . i i . 7 9 9
4. Obliczy¢: sin {57, cos 757, Sin 157, €OS

. 1 1 .
ﬁﬂ-) Sin g’ﬂ', COS gﬂ', S1n §7T, COS g’ﬂ'.

5. Rozwiaza¢ réwnania:
) . 9 T
sinx +cosx =1, cosdxr =cosx, 3sinx =2cos"z, tan g—x —tanx =0,

.4 4 5 . . 1 —sinz
sin®x 4+ cos"x = -, cosx —cosdx =sinx —sindzr, ctgr —cosr = ——o-.
8 2sinx

tanz + tan2z = tan3z, sin’z + sin® 2z = sin® 3z.

Granica i pochodna funkcji (GP VIII, KW V)
6. Mamy dana funkcje rzeczywista f : R — R. Jak wyglada wykres funkcji:

—f(x), fl=x), |f@)], f(zl), fl@)+0b, flz—a)?

7. Zbadaé granice:

o2t —-1 . -z . 2 11—z +1 | x4+ 2P+ ar-—2
lim ,  lim . lim , lim ———  lim , lim ——
z——1 1 + 1 z—0 S5z z—1x —1 z—0 €T z—0 \/E rz—1 x—1

Y



! I )
] R z1—>rrolox— x2 ] 1l—2 1—23 z—o00 2 — 1+ 322
244 x?—1 . 422 — 1 R 2T =23 Cox2—4x+3
lim lim , l ,
z—3 2r—06

) 1m Y )
1 2r+1 =2 x—2  z=3 x—3

(x—=3) (=D  YTH+ar—1 . V-5  Ve2+l-—vVar+1l | Va2+1-1
im , lim , lim , lim —,
z—25 ¢ — 25 x—0 1_\/$—_'_1 x—)()\/m_5

z—3 xr—9 z—0 T
. sindx 4 . sinz tan 3x . 1l—coszx . tandzx
lim ,  lim — , lim im , lim ——— lim ,
e—0 4z e—03sin2x’ «—I z—0 e—0  x? x—0 tan 2z

. l+4cosx . COST — COS 7§ ) o1 . . ) 1
lim ———, lim ——— 2, limz-sin—, limv/1—3z, lm(l+ sin2z)>.
-7 8in’x r—% sinz —sing ' @0 x a—0 2—0

8. Obliczy¢ pochodna danej funkcji z definicji:

2 .
y=2"=3 y=-—r y=@+2" y=Vi y=VP+L y=snz

9. Obliczy¢ pochodng danej funkcji:

1 — 202 — 3 1 —1)3
xlO’ y 33'2, EYard x2 V $37 (21‘3 - 1)($2 + 7)7 & i ) (:C ) ’
6 T+ 2 T

sinxz — cosx

VT —1 : . .
Tr-sinx, slnx-cosx, sinx-tanwz, - ,
sinx + cosx

Vi+1

(x+3)° (22 +52 -1 sin’z, sina®, Va2 -3z +7, sin(cosw),

20 In(2® +5), log,a log.(x*+1), In(zx+Va2+1),

ecosm) a:esmz" lnx ,

1\" «
2 m%, (14 23)* L (sing)os®, 502, (1+—), ¢ .
x



