Lista 4.
Badanie funkcji

1. Zbada¢ nastepujace funkcje:
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2. Ze wszystkich prostokatow o srednicy 16 wybra¢ ten o najwiekszym polu.

3. Mamy dany kwadratowy arkusz blachy o boku 36 cm, z ktérego chcemy odcia¢ na

rogach kwadraty o boku z, a nastepnie zagia¢ wystajace prostokaty tak aby otrzymac pudetko.
Jakie musi by¢ = zeby pojemnos¢ pudetka byta najwieksza?

4. W poélokrag o promieniu R wpisa¢ trapez réwnoramienny, ktorego podstawa jest

Srednica okregu, o jak najwiekszym polu.

5. Ze wszystkichich trojkatow, dla ktérych suma podstawy i wysokosci wynosi 8 wybrac

tréjkat o najwiekszym polu.

6. Jak wyglada walec o objetosci V' ktérego pole powierzchni jest najmniejsze?
7. Sposrod walcéw wpisanych w kule o promieniu R wybraé¢ ten o najwiekszej objetosci.

8. Obwdd tréjkata rownoramiennego jest rowny 18. Jakie powinny by¢ jego boki aby

objetosé bryty powstalej z jego obrotu dookola a) podstawy, b) wysokosci, byta najwieksza.

Calka nieoznaczona i oznaczona

9. Obliczy¢ podane calki nieoznaczone i obliczy¢ ogdlna catke oznaczona, fab f(x)dx:
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10. Obliczy¢ pole obszaru ograniczonego parabola y = 2x — 22 i osia, OX.

11. Obliczy¢ pole obszaru ograniczonego liniami v = -1, 2 =2, y =0iy = 2% + 1.
12. Obliczy¢ pole obszaru ograniczonego liniami z =1,z =4, y =01y = /.

13. Obliczy¢ pole zawarte miedzy parabolami y = ax? i = by?, gdzie a,b > 0.

14. Obliczy¢ pole obszaru ograniczonego parabola y = x2 i prosta 2z —y + 3 = 0.
15. Obliczy¢ pole obszaru ograniczonego parabolami y = 2% i y = %xz + 9.

16. Punkt materialny porusza sie z predkoscia, v(t) = (3t + 2)m/s. Jaka droge przebyl w
ciagu pierwszych 8 sekund?

17. Punkt materialny porusza si¢ z predkoscia v(t) = (2t + 8/t*)m/s. Jaka, droge przebyt
w ciagu drugiej sekundy?
18. Obliczy¢ dlugosé tukow:

=42 y>0,0<z<d 9l =42" 0<z<3,

19. Obliczy¢ objetos¢ bryly obrotowej powstalej przy obrocie danej funkcji wokot osi OX:

yzl—x2, -1 <z <1, y=vsinz, 0<z<m, y=sinz, 0<z<m,
22 g2
y=—z(z+1)(x—2), 0<z<2, ¥+b—2:1, —a <z <a.
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