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Wyktad z analizy
TYDZIEN 13.

CALKI WIELOKROTNE II

CWICZENTA

Zmnajdz pole plata powierzchniowego

(a) z=122%2,0<2 <2, —1<y<0, b)z=22—-y+1,0<2<2, 0<y<2,
()z=a+V3y+1,0<x<1,0<y<l, (d) z =22+ 9% y > 12% y <1,

(e) Powierzchni cylindra 22 + 22 = 9 lezacej w obszarze x,y,z > 0, odcietej plaszczyznami y = 0 i
y=ux,

(f) Powierzchni cylindra x2 + 22 = 4 lezacej w obszarze z,y, z > 0, odcietej cylindrem 22 + y? = 4,
(g) Powierzchni cylindra y? + 22 — 42 = 0, odcietej sfera x2 + y* + 22 = 16,

(h) Powierzchni sfery 22 + 3222 — 42 = 0, lezacej wewnatrz stozka 22 = 22 + y2.

Oblicz ([, f p [(z,y) dx dy uzywajac wspéirzednych biegunowych

(a) f(z,y) = /a2 +y2, D jest obszarem w pierwszej ¢wiartce ukladu wspélrzednych ograniczonym
okregiem jednostkowym,

() f(x,y) = (x® +42)3/2, D jest obszarem w pierwszej ¢wiartce uktadu wspétrzednych ograniczonym
okregami 22 + 4% = 1 oraz 22 + y? = 4,

(c) f(z,y) = x/\/22 + 42, D jest obszarem w gérnej pétplaszczyznie ograniczonym okregiem x2 +y? =
16.

Sprawdz, czy caltka niewlasciwa jest zbiezna, a jesli tak, to ja oblicz

(a) [, @ dx dy, gdzie I jest przedzialem 0 < z,y < 1,

M) [, x:;y dx dy, gdzie I jest przedzialem 0 < z,y < 1,

© [ W dx dy, gdzie D jest kotem jednostkowym,

(

(

d) [/, % dx dy, gdzie D jest zewnetrzem kola jednostkowego,

f In logzgfyj)y dx dy, gdzie D zewnetrzem kota jednostkowego.

Z ADANIA

D jest odcinkiem ,rury” , ograniczonym cylindrami y? + 22 = 4, y? + 22 = 9, oraz plaszczyznami
z=1, x =2 Oblicz [[[,e"\/y? + 22 dudydz.

Dwa cylindry maja ten sam promien podstawy R. Ich osie przecinaja sie pod katem prostym. Oblicz
objetos¢ przeciecia.

Oblicz calke fo e~ du.

Udowodnij, ze Jezell B jest bryla obrotowa powstala przez obrét obszaru a < z < b, 0 < y < f(z)
(f(x) > 0) wokdl osi z-6w to wzér na objetosé takiej bryly podany rok temu zgadza sie ze wzorem
obecnym, czyli catky [ [, dxdydz.



