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Wyktad z analizy
TYDZIEN 15.

CALKI KRZYWOLINIOWE 11

CWICZENTA

Sprawdz prawdziwosé twierdzenia Greena obliczajac obie strony réwnosci

(a) P=1y, Q ==z, D jest kolem jednostkowym,

(b) P=x+y, Q=1x?—1y% D jest kotem jednostkowym

() P=xy, Q=+x+/y, D jest kwadratem 0 <z < 1, 0 <y < 1,

(d) P =2 +y% Q= 2xy, D jest tréjkatem x >0, y >0, z +y < 1,

(e) P=ycosz, Q= zsiny, D jest kwadratem z wierzchotkami (1,0), (0,1), (1,2), (2,1),

(f) P = zy%, Q = 2%y, D jest czeécia pierdcienia 1 < 22 + y? < 4 w pierwszej éwiartce uktadu
wspoélrzednych.

Oblicz pole
a) elipsy ograniczonej przez krzywa x(t) = acost, y(t) = bsin < 2m,

li i j k t t, =bsint, 0 <t <2
(b) obszaru ograniczonego przez hipocykloide x?/ 3 + 9?3 = RQ/ 3
(c) obszaru oganiczonego przez kardioide x(6) = 2 cos (1 — cos 9) +1, y(0) = 2sinf(1 — cosb),
(d) obszaru ograniczonego przez r = 6, 0 < 6 < 27 i przez o$ wspélrzednych,
e) obszaru ograniczonego przez krzywa y = /2 i proste y = 0, = 1, = = 4,

a

(f) pod jednym tukiem cykloidy x(t) =t —sint, y(t) =1 — cost.
Oblicz catke po danej krzywej C
(a) [pyzde+ zxdy+axydz, C: x(t) =t, y(t) =t —1, 2(t) =t+1, 0<t <1,
(b) [oy?de+2?dy + (22 + y?)dz, C: x(t) = sint, y(t) = cost, z(t) =t, 0 <t < 7/2,
(c) Jocosydz +sinzdy + xydz, C : jest odcinkiem od (0,0,1) do (7/2,7/2,4).

)
Oblicz catke krzywoliniowa po jakiej$ krzywej laczacej podane punkty
(a) [ xy?2?do+ 2Py dy + 2?y?zdz, P =(1,1,1), Q =(2,2,2),
(b) [oyze™* dx + xze™* dy 4+ zye*¥* dz, P =(0,0,0), Q = (1,1,1),
() [o(2uy + 22) dx + (2 + 2yz) dy + (y* + 2z2) dz, P = (1,2,2), Q = (2,3,4).



