Wyklad z analizy falkowej
Lista 1.

15.10.02.

Z ADANIA

Niech L?(|—m,n]) bedzie przestrzenia funkcji o wartoéciach rzeczywistych calkowalnych z kwadratem
na odcinku [—m, 7], czyli

/7r f2(z) dr < oo.

Okreslamy nastepujacy zbiér funkcji z L?([—n, 7]):

{ 1 cosna sinnx} 19
, , , n=12,....
Vor m o

Definiujemy poprzestrzen P funkcji parzystych, czyli takich, ze f(x) = f(—z), i podprzestrzen N
funkeji nieparzystych, czyli takich, ze f(—z) = — f(z).

(1) pokaz, ze zdefiniowany zbiér funkcji stanowi uktad ortonormalny w L2([—7, 7]),
(2) pokaz, ze kazda funkcje f € L?([—m,7]) mozna przedstawié¢ w postaci

f=rfp+fn, fp€P, fnEN,

(3) wiedzac, ze zdefiniowany uktad ortonormalny jest baza L?([—7, 7]) znajdZ bazy ortonormalne P
i N,
(4) pokaz, ze L*(|-m,7]) = P® N.

Dana jest macierz

T =

— O
W N =

i niech wektory x1, x2, 3 beda kolumnami 7T'.

) Pokaz, ze wektory 1, z2, T3 s3 baza przestrzeni R? i e nie jest to baza ortonormalna,
) stosujac procedure Grama-Schmidta dokonaj ortonormalizacji tej bazy,

) wyznacz rozwiniecie wektora y = [—3, 2, 1] wzgledem znalezionej bazy ortonormalnej,
) sprawdz, czy dla powyzszego rozwiniecia zachodzi réwnoéé Parsevala.
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Niech uktad wektoréw xi,Xs, ... Xy bedzie bazg ortonormaln gprzestrzeni RY. Niech N bedzie pod-
przestrzenia rozpieta przez pierwszych k wektoréw xi,Xa,...x; (0 < k < N). Niech dla wektora
y = Zfil a;X; § oznacza najblizszy niemu element N (czyli tak zwany ,rzut ortogonalny” y na N).
Pokaz, ze j = Zle ;iX;



