Termin O.

27 maja 2005

Zad 1. Podaj definicje rodziny ortonormalnej, bazy Riesza i rozpiecia dokladnego w
przestrzeni Hilberta. Pokaz, ze zbior

{1,v2cos(nz), n=1,2,...}

stanowi rodzing ortonormalna w przestrzeni Hilberta L?([—7,7]).

Wskazowka. Mozna wykorzystaé¢ tozsamosci trygonometryczne:

cos(a + b) = cosacosb — sinasinb,

cos(a — b) = cosacosb + sinasin b.

Zad 2. Niech beda dane funkcje f i g, 2m-okresowe, i réwne

{ -1 x € [—m,0),

1 z € [0, 7],

w przedziale [—7, 7r]. Oblicz wspdlczynniki Fouriera funkeji f i oblicz splot f * g. Oblicz
wspOlcezynniki Fouriera funkcji sin(kz) dla jakiego$ k = 0,+1,+2,. ...

Zad 3. Podaj definicje analizy wielorozdzielcze] M RA, i definicje filtréw dolno- i gor-
noprzepustowego: {hy,}, mo(§), {gn} 1 m1(§). Uzasadnij, czemu falki Daubechies sa w
zastosowaniach lepsze od falki Haara (nawiasem moéwiac tez zaliczanej do falek Daube-
chies). Jaka jest gtéwna zaleta falek Daubechies?



