
Egzamin termin 020.06.2007Zad. 1. Podaj de�ni
j� bazy topologi
znej, bazy ortonormalnej, bazy Riesza i rozpi�
iadokªadnego w przestrzeni Hilberta. Udowodnij, »e w przestrzeni R2 = f(x; y);x; y 2 Rgzbiór 3 wektorów �� 1p2 ; 0 � ;� � 12 ; 1p2 � ;� � 12 ; � 1p2 ��jest rozpi�
iem dokªadnym.Zad. 2. Podaj de�ni
j� analizy wielorozdziel
zej w L2(R). Podaj de�ni
j� �ltru dolnoprze-pustowego analizy. Czy funk
ja'(x) = �[0;3℄(x) = � 1 : x 2 [0; 3℄0 : x =2 [0; 3℄mo»e by¢ funk
j¡ skaluj¡
¡ jakiej± analizy? Dla
zego nie?Zad. 3. Podaj de�ni
j� splotu dwó
h funk
ji f(x) i g(x) na prostej R. Obli
z splot funk
jif(x) = �[0;3℄(x) = � 1 : x 2 [0; 3℄0 : x =2 [0; 3℄; g(x) = � 1 : x ­ 00 : x < 0:Wskazówka: Rozpatrz oddzielnie przypadki x ¬ 0, 0 < x < 3 i x ­ 3.Zad. 4. Nie
h funk
ja '(x) b�dzie funk
j¡ skaluj¡
¡ analizy wielorozdziel
zej Shannona,
zyli '̂(�) = �[��;�℄(�) = � 1 : � 2 [��; �℄0 : � =2 [��; �℄Podaj wzory na �ltry dolno- i górnoprzepustowe tej analizy.


