ANALIZA MATEMATYCZNA
LISTA ZADAN 13

(1) Oblicz pole figury ograniczonej krzywymi:
(a) y =21y =2x+5; (b) y = €” i prosta przechodzaca

przez punkty (0,1) 1 (1,e);
2z

(c)y=sinziy=—; (d)y=a2iy =12
T
1 5 1 1
y=—iy=5-u (Hy=— y=3ic

(2) Oblicz dlugosé tuku krzywej y = f(z), a < x < b dla podanych
f(z), aib:
(a) z, 1, 2; (b) 2z — 3, =7, 12; (c) e*, 1, 2;

(d) Va3, 6, 10, (e) % 0, 1.

(3) Dla danych f(z), ai b oblicz pole powierzchni powstalej przez
obrot krzywej y = f(z), a <z < b wokol osi OX:
(a) 2%, 0, 5; (b) e=*, 0, 10; (¢) vz, 0, 4;
(d) sinz, 0, (e) cos Tz, 0, 27.

(4) Dla danych f(z), a i b oblicz objeto$¢ bryly powstalej przez
obrot obszaru 0 <y < f(z), a <z < b wokol osi OX:

(a) vz, 0, 1;  (b)z, 1, 5;  (c) 27, 0, 10;

3
(d) e*, =3, 0; (e) sinz, 0, g

(5) Obliczy¢ dlugosé tuku krzywej y = /(x +5)3, 0 < x < 8.

(6) Obliczy¢ objetos¢ bryly powstalej przez obrot obszaru 0 < y <
xe®, 0 < x <1 wokoél osi OX.

(7) Obliczy¢ diugosé tuku krzywej y = logz, 1 <2 < /3.

(8) Obliczy¢ objetos¢ bryly powstalej przez obrot obszaru arctan x <

y < Varctan? z + 1 +sinz, 0 < x < 271 wokot osi OX.
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(9) Od pomaranczy o grubej skorce odcieto korice, tak, ze ukazal
sie migzsz. Pomarancze nastepnie pokrojono w réwne plastry.

Pokaza¢, ze kazdy plaster zawiera tyle samo skorki.

(10) Zbada¢ zbiezno$¢ calek niewtasciwych, obliczyé¢ te, ktore sa

zbiezne:

W [t df Of % @[t
(e) /waff;m; (f)/o Tt /0 cos z dz;

(h) /looxalvdac; (i) /_Ooe dx; /ew dx;

(k) /1 h “dw () /2 Oog;l;lg — () /0 + sin(a) da.




