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(1) Je»eli a1, a2, a3, . . . jest ci¡giem liczb naturalnych, to istnieje takie n naturalne, »e
NWD(a1, a2, a3, . . . ) = NWD(a1, a2, a3, . . . , an).

(2) Podaj przykªad 3 liczb naturalnych a, b, c takich, »e
abc 6= NWD(a, b, c) ·NWW(a, b, c).

(3) Poka», »e dla dowolnych liczb naturalnych a, b, c mamy
abc = NWW(a, b, c) ·NWD(ab, ac, bc).

(4) Poka», »e dla dowolnych liczb naturalnych a, b, c mamy
abc = NWD(a, b, c) ·NWW(ab, ac, bc).

(5) Poka», »e dla dowolnych liczb naturalnych a, b, c mamy

NWD(a, b, c) ·NWW(a, b, c)

∣∣∣∣ abc.

(6) Poka», »e dla dowolnych liczb naturalnych a, b, c

abc = NWD(a, b, c) ·NWW(a, b, c)

wtedy i tylko wtedy, gdy
NWD(a, b) = NWD(a, c) = NWD(b, c) = 1.

(7) Poka», »e dla dowolnej liczby naturalnej n liczba n2−n jest parzysta, liczba n3−n
jest podzielna przez 6, a liczba n5 − n jest podzielna przez 30.
Wskazówka: n5 − n = (n− 2)(n− 1)n(n + 1)(n + 2)+ co±.

(8) Znajd¹ takie liczby naturalne m, n, »e
m3n4 = 211 · 39 · 513 .

(9) Która liczba jest wi¦ksza, 28 · 1810 czy 619?
(10) Oblicz NWD(24!, 248).
(11) Oblicz NWD(1212, 1818).
(12) Niech a = 24 · 37 · 59, b = 26 · 311 · 55, c = 210 · 33 · 72. Oblicz NWD(a, b, c) oraz

NWW(a, b, c).
(13) Niech a = 24 · 37 · 69, b = 26 · 311 · 45, c = 210 · 33 · 102. Oblicz NWD(a, b, c) oraz

NWW(a, b, c).
(14) Wyznacz wszystkie liczby naturalne n > 1, dla których liczba n2−1 jest pierwsza.

(15) Wyznacz wszystkie liczby pierwsze p, dla których liczba 3p + 1 jest pierwsza.
(16) Wyznacz wszystkie liczby pierwsze p, dla których liczba p2 + 2 jest pierwsza.
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