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(1) Znajdz wszystkie liczby naturalne n, dla ktorych liczba n? + 1 jest podzielna przez n + 1.
(2) Znajdz wszystkie liczby catkowite z # 3, takie, ze v — 3 | 2 — 3.
(3) Udowodnij, ze jezeli 7 |a® + b?, to 7|a i 7|b.

Wskazowka: Gdyby 7 nie dzielito a, to jakie moga by¢ reszy z dzielenia a? przez 77

(4) Udowodnij, ze istnieje nieskoriczenie wiele liczb naturalnych n dla ktorych liczba 4n? + 1 jest
podzielna przez 5 i przez 13.

(5) Udowodnij, ze dla n naturalnych zachodzi
169 | 3°**3 — 26n — 27.

6) Udowodnij, ze 19]2°+2 + 3 dla k=0,1,2,...

(6)
(7) Udowodnij, ze 13|27 + 3.

(8) udowodnij, ze F, | 2 — 2 gdzie F), = 22" + 1 jest liczbg Fermata, n = 1,2,3, ...
(9)

9) Udowodnij, ze istnieje nieskoniczenie wiele liczb naturalnych n dla ktérych n | 2" 4 1.
Uwaga: W powyzszych zadaniach czesto przydje sie nastepujaca obserwacja: ze wzoru dwu-
mianowego Newtona wynika, ze

k| (k-a+b)" < k|b.

(10) Ktora z liczb jest wigksza
10! czy 10197

20! czy 10%0?

20! czy (101)2?

100! czy (10!)10?

10! czy 6! - 717

(11) Niech n bedzie liczba naturalna. Jaka reszte daje
e liczba 6n + 11 przy dzieleniu przez 37
e liczba 10n — 3 przy dzieleniu przez 107
e liczba 10n — 23 przy dzieleniu przez 10?7
e liczba 10n — 23 przy dzieleniu przez 10, jezeli n = 17

(12) Dowiesé, ze w ciagu 3, 6, 12, 15, 21, 24, 30, 33, 39, ..., w ktorym kazdy kolejny wyraz powstaje
z poprzedniego przez dodanie sumy cyfr, nie wystepuje liczba 2008.

(13) Jakie reszty moze dawa¢ kwadrat liczby caltkowitej przy dzieleniu przez 3?7 Przez 47 Przez 87
Przez 57

(14) Jakie reszty moze dawa¢ szescian liczby catkowitej przy dzieleniu przez 77 Przez 97

(15) Dowiesé, ze liczba naturalna o sumie cyfr rownej 47 nie moze by¢ ani kwadratem, ani szescia-
nem liczby caltkowite;.

(16) Wyznaczy¢ wszystkie liczby naturalne d, dla ktorych prawdziwa jest nastepujaca cecha po-
dzielnosci przez d: Dla dowolnej liczby naturalnej k, liczba k jest podzielna przez d wtedy i
tylko wtedy, gdy liczba utworzona przez dwie ostatnie cyfry liczby £ jest podzielna przez d.



