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(1) Znajdz wszystkie liczby naturalne n, dla ktorych 6(n) = 4 (liczba naturalnych dzielnikow jest
rowna 4).

(2) Znajdz wszystkie liczby naturalne n, dla ktorych 6(n) = 5.
(3) Znajdz wszystkie liczby naturalne n, dla ktorych 6(n) = 6.

(4) Udowodnij, ze dla kazdej liczby naturalnej k > 1 istnieje nieskonczenie wiele liczb naturalnych
n, dla ktorych 6(n) = k.

(5) Znajdz najmniejsza liczbe naturalna majaca doktadnie 10 dzielnikow pierwszych.

(6) Podaj warunek konieczny i dostateczny na to, zeby dla danych liczb catkowitych a,b, b # 0
rownanie NWD(z, a) = b mialo rozwiazanie, i znajdz wszystkie rozwiazania (kiedy istnieja).

(7) Podaj warunek konieczny i dostateczny na to, zeby dla danych liczb catkowitych a,b, b # 0
rownanie NWW (z,a) = b mialo rozwiazanie.

(8) Znajdz wszystkie rozwiazania w liczba catkowitych z,y, z rownania
6-24+10-y+15-2=1.
(9) Znajdz wszystkie rozwiazania w liczba catkowitych z,y, z, ¢ rownania
2-x+3-y+4-2+5-t=6.
(10) Znajdz wszystkie rozwiazania w liczba catkowitych z,y, z, ¢ rownania
30 2442 y+ 702+ 245t = 1.
(11) Czy istnieja liczby naturalne m, n spelniajace rownanie
6™ =12""7
(12) Czy istnieja liczby naturalne m, n, k spelniajace rownanie
6™ - 12" = 18%7?
(13) Czy istnieja liczby naturalne m, n, k spelniajace rownanie
18™ . 24" = 12%7

(14) Wyznacz wszystkie liczby naturalne d o nastepujacej wlasnosci: Dla dowolnych liczb natural-
nych m, n, jezeli iloczyn m - n jest podzielny przez 7, to co najmniej jedna z liczb m,n jest
podzielna przez d.

(15) To samo z liczba 24 zamiast 7.

(16) Udowodnij, ze jezeli k jest liczba nieparzysta, a n dowolna naturalna, to
o2 | 2 1,

(17) Udowodnij, ze 1131 -61|20' — 1.

(18) Udowodnij, ze dla naturalnych m oraz a > 1 mamy

a™—1

a —

NWD < ,a—l) =NWD(a —1,m).



