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(1) Udowodnij, »e istnieje niesko«czenie wiele rozwi¡za« (w liczbach naturalnych) równania x2 +
y2 = z2 takich, »e z = y + 1.

(2) Udowodnij, »e istnieje niesko«czenie wiele rozwi¡za« (w liczbach naturalnych) równania x2 +
y2 + 1 = z2.

(3) Znajd¹ wszystkie trójk¡ty prostok¡tne o bokach naturalnych, których pole równe jest obwo-
dowi.

(4) Udowodnij, »e istnieje niesko«czenie wiele rozwi¡za« wªa±ciwych równania x2 + y2 = z2 gdzie
z jest kwadratem liczby naturalnej.

(5) Udowodnij, »e je±li n jest liczb¡ naturaln¡ wi¦ksz¡ od 2 to ϕ(n) jest liczb¡ parzyst¡.
(6) Znale¹¢ wszystkie liczby naturalne n, dla których ϕ(n) = 2.
(7) Udowodnij, »e do ka»dej ze stron kongruencji mo»na doda¢ wielokrotno±¢ jej moduªu.
(8) Udowodnij, »e obie strony kongruencji mo»na podzieli¢ przez ka»dy ich wspólny dzielnik,

który jest pierwszy wzgl¦dem moduªu.
(9) Udowodnij, »e je»eli kongruencja a ≡ b zachodzi jednocze±nie modulo m1,m2, . . . , mn, to

tak»e zachodzi modulo najmniejszej wspólnej wielokrotno±ci tych moduªów.
(10) Udowodnij, »e je»eli a ≡ b (mod m), d

∣∣ a i
∣∣
.m to d

∣∣ b.
(11) Udowodnij, »e je»eli a ≡ b (mod m) to NWD(a,m) = NWD(b,m).
(12) Udowodnij, »e je»eli liczby c, d s¡ wzgl¦dnie pierwsze wzgl¦dem m a ≡ b (mod m), c ≡

d (mod m), c
∣∣ a, d

∣∣ b to a/c ≡ b/d (mod m).
(13) Udowodnij, »e ostatnie cyfry liczb 2n, n = 1, 2, . . . tworz¡ ci¡g okresowy o okresie 4 wyrazo-

wym.
(14) Oblicz ostatni¡ cyfr¦ liczby 21000.
(15) Wyznacz ostatni¡ cyfr¦ liczby Fermata Fn = 22n

+ 1, n = 0, 1, 2, . . .

(16) Wyznacz dwie ostatnie cyfry liczby Fermata Fn = 22n
+ 1, n = 0, 1, 2, . . .

(17) Zbadaj ci¡g ostatnich cyfr liczb postaci 3n, n = 1, 2, . . . .
(18) Udowodnij, »e ostatnie cyfry liczb postaci nn, n = 1, 2, . . . tworz¡ ci¡g okresowy o okresie

dªugo±ci 20 wyrazów.
(19) Udowodnij, »e dla ka»dej liczby naturalnej n liczby n5 i n maj¡ te same ostatnie cyfry.
(20) Opieraj¡c si¦ na kongruencjach 1000 ≡ 1 (mod 27) i 1000 ≡ 1 (mod 37) sformuªuj cechy

podzielno±ci przez 27 i 37.
(21) Sformuªuj cech¦ podzielno±ci przez 101.
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