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(1) Udowodnij, ze istnieje nieskoficzenie wiele rozwigzai (w liczbach naturalnych) réwnania x? +
y? = 22 takich, ze z =y + 1.

(2) Udowodnij, ze istnieje nieskoriczenie wiele rozwiazafi (w liczbach naturalnych) réwnania 2% +

Y2+ 1 =22
(3) Znajdz wszystkie trojkaty prostokatne o bokach naturalnych, ktorych pole rowne jest obwo-
dowi.

(4) Udowodnij, ze istnieje nieskoniczenie wiele rozwiazan wlasciwych rownania 2 + y? = 2% gdzie
z jest kwadratem liczby naturalne;j.
5) Udowodnij, ze jesli n jest liczba naturalna wieksza od 2 to ¢(n) jest liczba parzysta.
6) Znalez¢ wszystkie liczby naturalne n, dla ktorych ¢(n) = 2.
7)
)

8) Udowodnij, ze obie strony kongruencji mozna podzieli¢ przez kazdy ich wspolny dzielnik,
ktory jest pierwszy wzgledem modutu.

Udowodnij, ze do kazdej ze stron kongruencji mozna doda¢ wielokrotnos¢ jej modutu.

(
(
(
(

(9) Udowodnij, ze jezeli kongruencja a = b zachodzi jednocze$nie modulo mq,ms, ..., m,, to
takze zachodzi modulo najmniejszej wspolnej wielokrotnosci tych modutow.

(10) Udowodnij, ze jezeli a = b (mod m), d|a i |m to d|b.
(11) Udowodnij, ze jezeli a = b (mod m) to NWD(a,m) = NWD(b, m).

(12) Udowodnij, ze jezeli liczby ¢,d sa wzglednie pierwsze wzgledem m a = b (mod m), ¢ =
d (mod m), ¢|a, d|bto a/c=b/d (mod m).

(13) Udowodnij, ze ostatnie cyfry liczb 2", n = 1,2,... tworza ciag okresowy o okresie 4 wyrazo-
wym.

14) Oblicz ostatnig cyfre liczby 2109,

(14)
(15) Wyznacz ostatnia cyfre liczby Fermata F,, = 22" +1,n=0,1,2,...

(16) Wyznacz dwie ostatnie cyfry liczby Fermata F,, = 2% +1, n=0,1,2,...
(17) Zbadaj ciag ostatnich cyfr liczb postaci 3", n=1,2,....

(18)

18) Udowodnij, ze ostatnie cyfry liczb postaci n”, n = 1,2,... tworza ciag okresowy o okresie
dhugosci 20 wyrazow.

(19) Udowodnij, ze dla kazdej liczby naturalnej n liczby n° i n maja te same ostatnie cyfry.

(20) Opierajac sie na kongruencjach 1000 = 1 (mod 27) i 1000 = 1 (mod 37) sformuluj cechy
podzielnosci przez 27 1 37.

(21) Sformuluj ceche podzielnosci przez 101.



