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(1) Udowodnij, ze wyrazenie
Tty
u =
r—y

moze przy (z,y) — (0,0) dazy¢ do dowolnej granicy (albo w ogole nie by¢ zbiez-
nym), w zaleznosci od tego, w jaki sposob zbiegaja do 0 = i y. Podaj przyktady
takich zmiennosci z i y, zeby u miato granice: (a) 1, (b) 2.

(2) Znajdz punkty nieciaglosci nastepujacych funkcji:
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(3) Odlegtos¢ punktu (x,y) na plaszczyznie od ustalonego punktu (zo, yo) jest funkcja
2 zmiennych x,y. Znajdz roéwnania i naszkicuj poziomice tej funkcji dla poziomow
1,2,3,4.

(4) Znajdz rownania poziomic i naszkicuj je, dla dla kilku poziomoéow z przedziatlu
[—5, 5] dla nastepujacych funkcji:
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(5) Znajdz pochodng kierunkowa funkcji f(x,y) = 3z + xy + v w punkcie (1,2) w
kierunku tworzacym z osig OX kat 3/4 .

(6) Znajdz pochodna kierunkowa funkcji f(z,y) = x* — 32%y + 32%y + 1 w punkcie
(3,1) w kierunku idacym od tego punktu do punktu (6,5).

(7) Znajdz pochodna kierunkowa funkcji f(x,y) = arctanxy w punkcie (1,1) w kie-
runku dwusiecznej kata pierwszej ¢wiartki uktadu wspotrzednych.

(8) Znajdz pochodna kierunkowa funkcji f(z,y) = ry?+2* — xyz w punkcie (1,,12) w
kierunku tworzacym z osiami wspotrzednych OX,0Y,OZ katy 1/3w, 1/4m, 1/3w
odpowiednio.

(9) Znajdz pochodna kierunkowsa funkcji f(x,y) = xyz w punkcie (5,1,2) w kierunku
od tego punktu do punktu (9,4, 14).

(10) Znajdz pochodna kierunkowa funkcji f(x,y) = log(e® + ¢¥) w poczatku uktadu
wspolrzednych w kierunku («, ).

(11) Znajdz pochodna kierunkowa funkcji f(z,y) = log(x + y) w punkcie (1,2) na
paraboli y? = 4x w kierunku tej paraboli.

(12) Znajdz pochodng kierunkowa funkcji f(z,y) = arctan £ w punkcie (1/2, V3/2) na
okregu 2% + y* — 2x = 0 w kierunku tego okregu.
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