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(1) Niech {\,} bedzie ciagiem liczb dodatnich. Na przestrzeni liniowej

X = {{xn} : iAnmP < oo}

wprowadzamy iloczyn skalarny
< {mab e} >= > AT
n=1

. . . . . . . . 2 R
Pokaz, ze X jest przestrzenig Hilberta, izometrycznie izomorficznag z £7:

2 = {{:pn} : Z |z, | < oo}
n=1
(2) Jezeli szereg ) x, w przestrzeni Banacha jest zbiezny, to

lim ||z,| = 0.
n—oo

(3) W przestrzeni C[0, 1] (funkcje ciagle) wprowadzamy norme

1l = / (@) de.

Pokaz, ze powstata przestrzen metryczna nie jest zupetna.
(4) Funkcja Haara dana jest wzorem

1: $E[O,%)
Yla)=<-1: xe[i )
0: x¢]0,1).

Pokaz, ze rodzina funkcji
Yix(r) =202(2x — k), jkeZ
jest liniowo niezalezna.
(5) Wektory w; € C*, j =0,...,n— 1 dane wzorem
1 2wijk
(k) = —e n
w]( ) \/ﬁe
tworza baze ortonormalng C”.
(6) Funkcje
or(x) = xp1)(ne — k), k=0,1,...,n—1
(n € N) tworza uklad ortonormalny w L?([0,1]). Pokaz, ze nie jest to system
zupetny.



