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(1) Niech {λn} b¦dzie ci¡giem liczb dodatnich. Na przestrzeni liniowej

X =
{
{xn} :

∞∑
n=1

λn|xn|2 <∞
}

wprowadzamy iloczyn skalarny

< {xn}, {yn} >=
∞∑
n=1

λnxnyn.

Poka», »e X jest przestrzeni¡ Hilberta, izometrycznie izomor�czn¡ z ℓ2+:

ℓ2+ =
{
{xn} :

∞∑
n=1

|xn|2 <∞
}

(2) Je»eli szereg
∑
xn w przestrzeni Banacha jest zbie»ny, to

lim
n→∞

∥xn∥ = 0.

(3) W przestrzeni C[0, 1] (funkcje ci¡gªe) wprowadzamy norm¦

∥f∥ =

√∫ 1

0

|f(x)|2 dx.

Poka», »e powstaªa przestrze« metryczna nie jest zupeªna.
(4) Funkcja Haara dana jest wzorem

ψ(x) =


1 : x ∈ [0, 1

2
)

−1 : x ∈ [1
2
, 1)

0 : x /∈ [0, 1).

Poka», »e rodzina funkcji

ψj,k(x) = 2j/2ψ(2jx− k), j, k ∈ Z
jest liniowo niezale»na.

(5) Wektory ωj ∈ Cn, j = 0, . . . , n− 1 dane wzorem

ωj(k) =
1√
n
e

2πi jk
n

tworz¡ baz¦ ortonormaln¡ Cn.
(6) Funkcje

φk(x) = χ[0,1)(nx− k), k = 0, 1, . . . , n− 1

(n ∈ N) tworz¡ ukªad ortonormalny w L2([0, 1]). Poka», »e nie jest to system
zupeªny.
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