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(1) Niech ug(x) = x(0,1](x) (funkcja charakterystyczna odcinka [0,1]. Ciag u, zdefi-
nowany jest rekurencyjnie:
Un+1(2) = un () (un(32) + u, (3 — 2)).

Pokaz, ze $rednica no$nika diam supp wu, = 1, chociaz miara no$nika |supp w,| =
(2/3)". Pokaz, ze diam supp u, * u, = [Supp u, * u,| = 2

(2) Niech
(e m)u
vt = ot ().
=gl
et = ot ()

Wielkosci te sa miarg lokalizacji u i 4. Pierwsza wielkos$¢ jest czasem nazywana
niepewnosciq pozycji a druga niepewnoscig momentu. Udowodnij, ze Ax(u)-A&(u)
nie zmieni sie, jezeli funkcje u zastapimy funkcja v, gdzie
(a) v(x) = s~2u(z/s) dla dowolnego s > 0,
(b) v(x) = e u(z) dla dowolnego ¢ € R,
(¢) v(z) = u(z — p) dla dowolnego p € R.
(3) Oblicz Az(u) i A&(u) dla u(z) = e ™*/2,
Wsk.: [p [u(z)?de = 1.
(4) Jezeli ¢ € L*(R) i Az (1)) jest skoniczone, to ¢ jest catkowalna.
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(5) Udowodnij, ze minima w definicji Az i AE sa osiagniete w punktach

1 1 )
To = W/Rx‘u(x)P dzx, &= W/Rﬂu(g”z de.

(6) Uzywajac Transformaty Fouriera udowodnij, ze

oo 13
sin® x 3T
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Wsk.: Zastosuj nierowno$é¢ Schwarza do [

o0

Wsk.: Catkowana funkcja jest iloczynem transformat znanej funkeji.



