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. Pokaz, 7e jezeli szereg > a,, jest zbiezny do s, to jest takze zbiezny do s w sensie Cesaro

(wspolczynniki a,, zespolone).

. Pokaz, ze jezeli szereg > a, jest zbiezny do s, to jest takze zbiezny do s w sensie Abela

(wspolczynniki a,, zespolone).
Wsk.: Mozna zalozy¢, ze s = 0. Niech s, = a1 + --- + a,. Wtedy Zf[ a,r" = (1 —
) SOV s 4 syrNHL

. Pokaz, ze istnieja szeregi rozbiezne, ale zbiezne w sensie Abela.

Wsk.: a, = (—1)".

. Pokaz, ze jezeli szereg > a, jest zbiezny do s w sensie Cesaro to jest tez zbiezny do s

a sensie Abela.
Wsk.: Zauwaz, ze > a,r" = (1 —r)? > no,r", gdzie 0, = (s1 + - + 8,)/n, a s, to
sumy czesciowe | ay,.

. Pokaz, ze istnieja szeregi zbiezne w sensie Abela ale nie zbiezne w sensie Cesaro.

Wsk.: Sprobuj a,, = (—1)"n.

. Udowodnij, ze jezeli szereg > a, jest zbiezny do s metoda Cesaro, oraz a,, = o(1/n),

to jest takze zbiezny do s w zwyktym sensie.
Wsk.: s, — 0, = (a2 + -+ (n — 1)a,) /n.

Pokaz, ze powyzsze stwierdzenie pozostaje prawdziwe, jezeli metode Cesaro zastapic
metoda Abela.
Wsk.: Oszacuj roznice odpowiednich sum czesciowych dla r =1 — 1/N.

. Przypusémy, ze f ma w z( niecigglos¢ skokowa, to znaczy ponizsze granice istnieja, ale

sq rozne

lim f(e) = flag),  lim fla) = fad).

$—)£E0 $—)$0
Pokaz, ze szereg Fouriera f jest w x( zbiezny w sensie Abela do $redniej arytmetycznej
tych wartosci.

. Pokaz, ze powyzsze zadanie jest prawdziwe takze dla zbieznosci w sensie Cesaro.
10.

Niech D, bedzie jadrem Dirichleta, i niech

1 ™
L, = %/_ﬂ |Do(2)] da.

Udowodnij, ze L, > clogn dla pewnej statej c.
Wsk.: Wykorzystaj oszacowanie Ziv 1/n > clog N.



