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Zad. 1 Oblicz catke f[ g d)\, gdzie
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Zad. 2 Pokaz, ze jezeli i i v s3 miarami okreslonymi na tym samym o-ciele, to funkcja
{4 v rowniez jest miara. Podobnie, jesli (i) jest ciagiem miar okreslonych na jednym
o-ciele, to ) a,pu, jest miara dla kazdego ciagu (a,) liczb rzeczywistych.

Zad. 3 Udowodnij, ze
/fd(u+1/):/fdu+/fdu.

Zad. 4 Udowodnij tzw. nieréwnos$¢ Czebyszewa, tzn.

/deu25~u({:c€X:f(:v)2€}>.

Tutaj (X, X, 1) jest przestrzenia miarowa, f jest funkcja borelowska nieujemng, a € > 0.

Zad. 5 Rozwazmy (N, P(N),u), gdzie p jest miarg liczaca. Niech f: N — R bedzie

ciagiem. Pokaz, ze
[ au=3"t)
n=1

Zad. 6 Rozwazmy nastepujaca gre: z przedziatu [0, 1] losujemy liczbe, a za wyloso-
wanie liczby z otrzymamy 1222 — 5 zlotych. (Dla przykladu: za wylosowanie 0 musimy
zaplaci¢ 5 ztotych, a za wylosowanie 1 otrzymamy 7 zlotych.) Czy warto gra¢ w te
gre (pomijajac walor poznawczy zwiazany z mozliwoscia otrzymania niewymiernie wielu
ztotych)? Wskazowka: uzyj wartosci oczekiwanej.

Zad. 7 Oblicz '
P sin(z/n)
n—oo | x(z?+1)

dzx.

Wskazowka: zbadaj granice punktowa ciagu pod catka. Uzyj ktoéregos z twierdzen gra-
nicznych.

Zad. 8 Oblicz
) Von2p 42
lim - dzx.
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Zad. 9 Niech v bedzie miara okreslona na rodzinie zbioréw borelowskich zdefiniowana
przez

V(A) = /A 22 ),

gdzie X\ jest miarag Lebesgue’a. Oblicz

/ sinx dv.
[0,1]

Zad. 10 Zalézmy, ze p i v s miara okreSlonymi na tej samej o-algebrze i ze v < p

oraz p < v. Zmajdz zwiazek miedzy 3—’; a Z—Z.



