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Zad. 1 Niech M <y V iniech f € M bedzie funkcja i € dom(f) N M. Pokaz, ze
f(x) € M. A potem, pokaz, ze 2 € M.

Zad. 2 Rozwazmy funkcje F': w; — [wi|<¥. Powiemy, ze zbior A C w; jest wolny (w
sensie F'), jezeli a ¢ F(a') dla kazdego a # o’ € A. Uzywajac przeliczalnych podmodeli
udowodnij, ze dla kazdej funkcji istnieje nieprzeliczalny zbiér wolny. Wskazowka: zacznij
od przeliczalnego podmodelu M zawierajacego F jako element. Niech o € wq\ M. Rozwaz

maksymalny wolny podzbior wy \ (F(a) N M).

Zad. 3 Niech k bedzie regularng liczba kardynalna, x - zbiorem i niech ¥ bedzie
skoniczonym zbiorem formut. Pokaz, ze istnieje model x € M <y V taki, ze |M| < k i
MnNk € k. Wskazowka: skonstruuj rosnacy ciag modeli (M,,) zawierajacych coraz dtuzsze
odcinki poczatkowe liczb porzadkowych.

Zad. 4 Dla liczby kardynalnej x definiujemy H, jako klase zbioréw dziedzicznie mocy
mniejszej niz £ (tzn. x € H,, jezeli || < &, dla kazdego y € z, |y| < k, etc.). Pokaz, ze
H, jest zbiorem. Przekonaj sie, ze istnieje k takie, ze V,, # H,. Pokaz, ze dla kazdego A
istnieje k > A takie, ze V., = H,.

Zad. 5 Przeprowadz dyskusje, ktore aksjomaty ZFC sa spetnione w V,, a ktore w H,
(i co ewentualnie potrzebujemy zalozy¢ o k).

Zad. 6 (%) Znajdz btad w ponizszym rozumowaniu. Twierdzenie o refleksji moéwi nam,
ze mozemy znalez¢ model dla kazdego skoriczonego fragmentu ZFC. Twierdzenie o zwar-
tosci mowi, ze jesli kazdy skoriczony fragment danej teorii jest niesprzeczny, to teoria jest
niesprzeczna. W takim razie ZFC jest niesprzeczna.



