
MATEMATYKA II lista 4 1 IV 2008Zad. 1 Znajd¹ najwi�ksz¡ i najmniejsz¡ warto±¢ funk
ji (o ile istniej¡)a) f(x, y) = x2 + y2 − y + x;b) f(x, y) = x + y na okr�gu opisanym równaniem x2 + y2 = 2;
) f(x, y) = x2 + y3 − xy + 2 w kole opisanym nierówno±
i¡ x2 + y2 ≤ 1;d) f(x, y) = −2x2 + y2 + 3

2
w póªkolu {(x, y) : x2 + y2 ≤ 4, y ≥ 0};e) f(x, y) = −

√

4 − x2 − y2 w kole opisanym nierówno±
i¡ x2 + y2 ≤ 4;f) f(x, y) = x2 + y2 w prostok¡
ie P = {(x, y) : 0 ≤ x ≤ 1, 0 ≤ y ≤ 2};g) f(x, y) = xy + y + 2

3
w trójk¡
ie T = {(x, y) : 6x + 4y ≤ 24, x ≥ 0, y ≥ 0};h) f(x, y) = 2xy + x2 − y2 w trójk¡
ie ograni
zonym prostymi x = 0, y = x − 3,

y = −x + 2;i) f(x, y) = 2x2 + xy − y2 + 3y + 2

3
w obszarze D = {(x, y) : y ≥ x2, y ≤ 4}.Zad. 2 Wyja±nij, jak nale»aªoby post�powa¢, gdyby±my 
h
ieli znale¹¢ najwi�ksz¡ inajmniejsz¡ warto±¢ pewnej funk
ji na obszarze ograni
zonym przez proste x = −2,

x = 2, y = −2, y = 2, y = x + 3, y = −x + 3, y = x − 3, y = −x − 3.Zad. 3 Zazna
z poni»sze punkty w ukªadzie wspóªrz�dny
h i zapisz je we wspóªrz�d-ny
h biegunowy
h: (5, 0), (0, 1), (−2, 0), (0,−3), (1, 1), (1,−1), (1,
√

3), (
√

5, 2), (3, 4),
(−12, 1), (−1,−6). Porównaj to zadanie z zadaniem 7 z listy 1 prof. Jurka.Zad. 4 Poni»sze punkty podane s¡ we wspóªrz�dny
h biegunowy
h (r, ϕ), przy 
zym ϕjest podane w radiana
h. Zazna
z je w ukªadzie wspóªrz�dny
h i zapisz we wspóªrz�dny
hkartezja«ski
h. (2, 0), (3, π/3), (2, π + π/2), (15,−π/6), (4, π/12), (3, 0.2), (0, 3.5).Zad. 5 Zapisz poni»sze funk
je we wspóªrz�dny
h kartezja«ski
h.a) f(r, ϕ) = ln(1

r
);b) f(r, ϕ) = ϕ2;
) f(r, ϕ) = r cos2(ϕ).Zad. 6 Zapisz funk
je z pierwszego zadania we wspóªrz�dny
h biegunowy
h. Spróbujzrobi¢ to samo z warunkami, przynajmniej dla pierwszy
h pi�
iu podpunktów.Pbnhttp://www.math.uni.wro
.pl/~pborod/dydaktyka


