Zastosowania kombinatoryki nieskoriczonej lista 3 2014

Twierdzenia Parowiczenki, F-przestrzenie i uzwarcenia Czecha-Stone’a.

Zad. 1 Pokaz, ze 5[0,w;) = [0, wq] ([0, w;] rozpatrujemy z topologia porzadkowa).
Zad. 2 X jest ekstremalnie niespojna, jezeli domkniecie kazdego zbioru otwartego
jest otwarte. Pokaz, ze przestrzen zwarta zerowymiarowa X jest ekstremalnie niesp6jna

wtedy i tylko wtedy, gdy algebra Boole’a Clop(X) jest zupelna. Pokaz, ze przestrzenie
ekstremalnie niespOjne sa [-przestrzeniami.

Zad. 3 Pokaz, 7e fX jest wyznaczona jednoznacznie (dla kazdej przestrzeni catkowicie
regularnej X).

Zad. 4 Pokaz, ze w przestrzeni normalnej zbior jest zerowy wtedy i tylko wtedy, gdy
jest domkniety Gjy.

Zad. 5 Pokaz, ze w przestrzeni zwartej kazde dwa roztaczne zbiory zerowe da sie
oddzieli¢ zbiorem otwarto-domknietym.

Zad. 6 Udowodnij, ze jesli przestrzen zerowymiarowa zwarta X jest F'-przestrzenia,
to algebra Clop(X) nie ma przeliczalnych luk.

Zad. 7 Pokaz, ze kazda osrodkowa przestrzen zwarta jest cigglym obrazem Sw.

Zad. 8 Pokaz, ze przestrzen calkowicie regularna jest F-przestrzenig wtedy i tylko
wtedy, gdy kazde dwa zbiory co-zerowe i rozlaczne sa funkcyjnie rozdzielone.

Zad. 9 Pokaz, ze C(fw) (czyli przestrzen funkcji ciagtych na fw z norma supremum)
jest izometryczna z £, (przestrzen ciagéw ograniczonych z norma supremum). Podobnie:
C(Bw) jest izometryczna z lo,/co (co jest przestrzenia ciagéow zbieznych do 0 z norma
supremum).

Zagadnienia pod rozwage przy zalozeniu negacji CH. (Trzeba je tylko sprébowaé
rozwigzad.

Zad. 10 Cgzy istnieje wi-wieza w P(w)/Fin? (Tzn. rodzina (T}, )a<w, taka, ze a <
wtedy i tylko wtedy, gdy T C* T}, i nie istnieje nieskoniczony T' C w taki, ze T' C T}, dla
kazdego o < wy.)

Zad. 11  Czy istnieje maksymalna rodzina prawie roztaczna mocy wy?

Zad. 12  Czy istnieje rodzina funkcji (fo)a<w, taka, ze fo:w — wi f, <* fg dla
kazdego o < B. (f <* g wtedy i tylko wtedy, gdy f(n) < g(n) dla kazdego n > N (dla
pewnego N).

Zadanie rekreacyjne.

Zad. 13 Zaproponuj kandydata na algebre Boole’a mocy < ¢, ktéra w pewnym mod-
elu teorii mnogosci nie jest zanurzalna w P(w)/Fin.
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