Wstep do topologii, LISTA NR 2 na é¢wiczenia 3.X1.07

Zad. 1 Poda¢ przyktady zbioréw otwartych, domknietych, gestych i brzegowych w
ponizszych przestrzeniach metrycznych:

o (R,dp), (R? dp),
* (R, dyzera),
o (R, dayskretna),
o (C[0,1],dy).
Zad. 2 Kiedy
e zbior otwarty jest brzegowy? A gesty?
e zbior gesty jest brzegowy?
e zbiér domkniety jest gesty? A brzegowy?

Zad. 3 Ktore z ponizszych wzorow nie sa prawdziwe i dlaczego? Dowies¢ wybranych
dwoch réwnosei sposrod ponizszych (wskazowka: lepiej wybraé prawdziwe :).

o Int(A) NInt(B) = Int(AN B);
o Int(A)\ Int(B) = Int(A\ B);
e Int(A) U Int(B) = Int(AU B);

e ANB=ANB&E;
e Bd(A)N Bd(B) = Bd(AN B);
e Bd(A)U Bd(B) = Bd(AU B);

Zad. 4 Pokaza¢, ze rodzina zbiorow domknietych w kazdej przestrzeni metrycznej jest
zamknieta na przekroje i skonczone sumy. Nie korzysta¢ z faktu, ze zbiory domkniete sa
dopetnieniami zbiorow otwartych.

Zad. 5 Poda¢ wnetrze, domkniecie i brzeg ponizszych zbioréw w przestrzeni (X, d).
Jakie sg ich wlasnosci topologiczne?

o {(z,y):y=2x+1}, Nx {0}, Q x (R\Q), jesli (X,d) = (R?, dg),
d {(:E?y) Yy = 2z + 1}a Jeéh (X) d) = (RQ, ddyskretna)a

o {f: f(1/2) =5}, {f:5 < f(1/2) < 6} f: [ jest postaci f(z) = ax + b, a, b € R,
3 # 0} jesli (X,d) = (C[0, 1) dpy)



Zad. 6 Kiedy brzeg zbioru jest pusty?

Zad. 7 Czy zbior otwarty, nie bedacy caly przestrzenia, moze by¢ gesty w przestrzeni
(R%, dg)?

Zad. 8 Czy zbior przeliczalny w przestrzeni (R?, dr) moze nie by¢ brzegowy? A w
innych przestrzeniach?
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