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KOLOKWIUM 1 7 XI 2008

Zad. 1 Znajdz wnetrze i domkniecie ponizszych zbioréw w podanych przestrzeniach:
a) Q x R w R?%
b) {1/n:n € N} wR;
c) {1/n: ne N} wR\ {0}
Zad. 2 Podaj przyktad (o ile takowy istnieje)
a) funkcji cigglej nieograniczonej na zbiorze ograniczonym;
b) otwartego i gestego podzbioru R;
d) zbioru A C R? takiego, ze Int(BdA) # 0;

e

)
)
c¢) ciagu Cauchy’ego, ktory nie jest zbiezny;
)
) dwoch réznych przestrzeni, pomiedzy ktérymi istnieje homeomorfizm;
)

f

przestrzeni zupelnej, ktora nie jest zwarta.



Zad. 3 Pokaz, ze jesli A jest zwartym podzbiorem R, to ma najwiekszy i najmniejszy
element.

Zad. 4 Niech z bedzie ustalonym punktem przestrzeni metrycznej (X, d). Czy funkcja
f: X — R dana wzorem f(x) = d(z, z) jest ciagla?
Zad. 5 Na przestrzeni ciggéw zerojedynkowych {0, 1} zdefiniujmy nastepujaca funk-
cje

d(xz,y) =1/n, gdzie n = min{k: x, # yi},
przy czym x = (x1,%a,...), ¥y = (y1,%2,...) a d(z,y) = 0, jezeli x = y. Sprawdz, czy ta
funkcja jest metryka. Czy ta przestrzen metryczna jest zwarta?



