Imie, nazwisko

KOLOKWIUM 3 23 XII 2008

Zad. 1 Czy istnieje
a) zbior otwarty U C R taki, ze Q C U i A(U) < o0?
b) podzbior borelowski R, ktory nie jest ani otwarty ani domkniety?

¢) funkcja f niecalkowalna w sensie Riemanna, taka ze [ f d\ = 07

)

)

)

d) funkcja prosta, ktora nie jest catkowalna?

e) funkcja ciagta, ktora nie jest borelowska?
)

f) miara p okreslona na podzbiorach borelowskich R taka, ze [, 2% dpu =0

g) Niech (X, X, u) bedzie przestrzenia miarowa, f: X — R, a A C R. Jak (formalnie)
nalezy rozumie¢ zdanie

feA p-prawie wszedzie?

h) Napisz przestrzeni miarowa zwigzana z jednorazowym rzutem dwustronng moneta.



Zad. 2  Pokaz, ze jesli f = 0 p—prawie wszedzie, to [ f dp = 0.



Zad. 3 Cgzy istnieje funkcja borelowska f: R — R, taka ze |f| nie jest borelowska?



Zad. 4 Oblicz catki Lebesgue’a

gdzie f(z) =3_, 2"xa, przy czym
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