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Zad.1 Niech f: X — Y bedzie funkcja ciagta. Ktére z ponizszych wtasnosci musi
posiadaé¢ f? Ktore z nich pociagaja za soba ciagtos¢?

a) przeciwobraz kazdej kuli jest kula;

b) przeciwobraz kazdego zbioru otwartego jest kula;

)
c¢) przeciwobraz kazdej kuli jest zbiorem otwartym;
)

d

przeciwobraz kazdego zbioru domknietego jest domkniety;

e) przeciwobraz kazdego zbioru gestego jest gesty.

Zad. 2 Niech f: R - R, g: R — R beda ciagte. Pokaz, ze af (a € R), f+g1i fgsa
funkcjami ciagltymi.

Zad. 3 Pokaz, ze ztozenie funkcji cigglych jest ciagte.

Zad. 4 Jak maja sie do siebie ponizsze twierdzenia:
a) twierdzenie Weierstrassa (o przyjmowaniu kresow na dziedzinie zwartej);
b) twierdzenie o zachowywaniu zwartosci przez funkcje ciagte.
Zad. 5 Ktore z ponizszych funkcji sa ciggte?
a) f: R =R, f(x1,72) = x1;
b) f:R? = R? f(xy1,x2) = (sin(xy), 23);
c) [:R? =R f(xy,20) = (20, 11);
d) f: X - R?, f(xy,19) = (21, 79), gdzie X = R? z metryka dyskretna;
e) funkcja odwrotna do powyzszej.
Zad. 6 Cgzy istnieje funkcja ciaggla z X na Y, jesli

a) X =10,1), Y jest okregiem o promieniu 1;

b) Y jest okregiem, X = [0, 1];
c) X =[0,1],Y = {(z,z%): z € ]0,2]};
d) X =10,1,Y = {(z,2%): v € R};
e) X =R? Y = R? z metryka rzeka;
f) X =10,1], Y jest okregiem.
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