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Zad. 1 Sprawdz, czy normy, ktére pojawity sie dotychczas na wyktadzie, rzeczywiscie
$3 normami.

Zad. 2 Czy dla dowolnych funkcji ograniczonych f, g: R — R spelniony jest warunek:
a) |[fgll = F1Ilgll;
b) (12 + 1 = 2[lAll + 15
o) [1F211 = II/11%
d) £l < 11 f1Il1gll?

Zad. 3 Podaj przyklad ciagu elementow C[0, 1], ktory jest zbiezny w normie catkowej,
a nie zbiega w normie supremum. Pokaz, ze jesli ciag jest zbiezny w normie supremum,
to zbiega rowniez w normie catkowej.

Zad. 4 Pokaz, ze |||z]| — ||y||| < ||z — y|| i wywnioskuj, ze w takim razie funkcja
f(z) =||z|| jest jednostajnie ciagla.

Zad. 5 Sprawdz wypuklosé¢ nastepujacych zbiorow:
a) (al,bl) X (&2,62) X ... X (an,bn) - Rn,
b) kula w R™?

Zad. 6 Sprawdz, ze conv{xy, za,...,x,}, to zbior punktow postaci A\jxy + ...+ \xp,
gdzie A\ +...\, = 1.

Zad. 7 Zmnajdz obszar zbieznosci nastepujacych szeregéw funkcyjnych. Czy zbieznosé
jest jednostajna w tym obszarze? Czy jest niemal jednostajna?

a) >/ (5"n?);

g) 2n(ya(l—z))".
Zad. 8 Pokaz, ze w kazdej niepustej przestrzeni Banacha jest szereg, ktory jest zbiezny,
ale nie jest zbiezny bezwzglednie.
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