
WRAiT lista 7 25 XI 2008Zad. 1 Sprawd¹, 
zy normy, które pojawiªy si� doty
h
zas na wykªadzie, rze
zywi±
ies¡ normami.Zad. 2 Czy dla dowolny
h funk
ji ograni
zony
h f, g : R → R speªniony jest warunek:a) ||fg|| = ||f ||||g||;b) ||2f + 1|| = 2||f ||+ 1;
) ||f 2|| = ||f ||2;d) ||fg|| ≤ ||f ||||g||?Zad. 3 Podaj przykªad 
i¡gu elementów C[0, 1], który jest zbie»ny w normie 
aªkowej,a nie zbiega w normie supremum. Poka», »e je±li 
i¡g jest zbie»ny w normie supremum,to zbiega równie» w normie 
aªkowej.Zad. 4 Poka», »e |||x|| − ||y||| ≤ ||x − y|| i wywnioskuj, »e w takim razie funk
ja
f(x) = ||x|| jest jednostajnie 
i¡gªa.Zad. 5 Sprawd¹ wypukªo±¢ nast�puj¡
y
h zbiorów:a) (a1, b1) × (a2, b2) × . . . × (a

n
, b

n
) ⊆ R

n;b) kula w R
n?Zad. 6 Sprawd¹, »e conv{x1, x2, . . . , xn

}, to zbiór punktów posta
i λ1x1 + . . .+ λ
n
x

n
,gdzie λ1 + . . . λ

n
= 1.Zad. 7 Znajd¹ obszar zbie»no±
i nast�puj¡
y
h szeregów funk
yjny
h. Czy zbie»no±¢jest jednostajna w tym obszarze? Czy jest niemal jednostajna?a) ∑

xn/(5nn2);b) ∑

xn/(2nn);
) ∑

3nxn/n2;d) ∑

2n/xn;e) ∑

cos(nx)/(10n);f) ∑

1/
√

n3 + x2;g) ∑

n(
√

x(1 − x))n.Zad. 8 Poka», »e w ka»dej niepustej przestrzeni Bana
ha jest szereg, który jest zbie»ny,ale nie jest zbie»ny bezwzgl�dnie.Pbnhttp://www.math.uni.wro
.pl/~pborod/dydaktyka


