
WRAiT lista 8 2 XII 2008Zad. 1 Czy podane szeregi mo»na ró»ni
zkowa¢ wyraz za wyrazem na podany
h pod-zbiora
h R?a) ∑
xn/n! na R;b) ∑
e−nx

2

/n3 na R;
) ∑
ex−n na R;d) ∑
n3xn na (−1, 1).Zad. 2 �¡
z¡
 zna
zenie sªowa niemal z poj�
iem jednostajna 
i¡gªo±¢ mo»na powie-dzie¢, »e funk
ja f : I → R jest niemal jednostajnie 
i¡gªa, je±li jest jednostajnie 
i¡gªana ka»dym zwartym przedziale zawartym w I. Pod jak¡ nazw¡ znane s¡ funk
je niemaljednostajnie 
i¡gªe?Zad. 3 Poka», »e dla wektorów x, y w przestrzeni Hilberta nast�puj¡
e warunki s¡równowa»ne:a) x ⊥ y,b) ||x + λy|| = ||x − λy|| dla ka»dej li
zby λ,
) ||x + λy|| ≥ ||x|| dla ka»dej li
zby.Zad. 4 Obli
z 〈f, g〉 w C2(a, b), gdziea) f(x) = x, g(x) = x2, a = 0, b = 1;b) f(x) = ex, g(x) = x, a = 0, b = 1;
) f(x) = x, g(x) = x2, a = −2, b = 2;d) f(x) = 1/x, g(x) = 1/(x + 1), a = 0, b = 2.Zad. 5 Sprawd¹, »e w C2(−π, π) za
hodz¡ nast�puj¡
e rela
je dla n, m ∈ N:a) cos(nx) ⊥ cos(mx) i sin(nx) ⊥ sin(mx), je±li n 6= m;b) cos(nx) ⊥ sin(mx);
) || 1

√

π
cos(nx)|| = 1 i || 1

√

π
sin(nx)|| = 1.Wywnioskuj, »e zbiór zªo»ony z funk
ji posta
i 1

√

π
, 1

√

π
sin(nx) i 1

√

π
cos(nx) (n ∈ N) jestortonormalny.Zad. 6 Napisz szeregi Fouriera funk
jia) f(x) = |x| na (−π, π);b) f(x) = x2 na (0, 2π).Pbnhttp://www.math.uni.wro
.pl/~pborod/dydaktyka


