
Uwaga o zadaniu 2. (Trzeba byªo pokaza¢, »e je±li f = 0 µ�prawie wsz�dzie, to∫
f dµ = 0.)

Wiele osób przedstawiªo nast�puj¡
e rozumowanie. Nie
h A = {x ∈ X : f(x) 6= 0}.
Wtedy mamy ∫

X

f dµ =

∫
A

f dµ +

∫
Ac

f dµ.

Ta druga 
aªka wynosi zero i tutaj nie mam zastrze»e«. Wielu z Was nie miaªo tak»e

oporów, »eby napisa¢, »e pierwsza te» si� równa zero. To o
zywi±
ie prawda, ale wyma-

gany jest tu pewien argument. Je±li za
zniemy rozpisywa¢ t� 
aªk�, otrzymamy

∫
A

f dµ =

∫
fχA dµ =

∫
f dµ,

poniewa»

fχ{x : f(x) 6=0} = f.

Tak wi�
, »eby pokaza¢, »e pierwsza 
aªka = 0, trzeba wiedzie¢, »e 
aªka, o której mamy

udowodni¢, »e równa jest zeru, jest w isto
ie równa 0.

Niestety nie mogªem dawa¢ za to rozumowanie wi�
ej ni» 1 punkt, 
o niestety obni»y

li
zb� punktów z kolokwium wielu, 
z�sto 
aªkiem dobrym, studentom


