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Niere�eksywne przestrzenie Grothendiecka

Zad. 1 (KK) Udowodnij, ze L1[0, 1] nie ma przestrzeni pre-dualnej, tzn. takiej przestrzeni
Banacha Y , »e Y ∗ = L1[0, 1].

Zad. 2 (TR) Udowodnij, »e przestrze« pre-dualna nie jest wyznaczona jednoznacznie
(nawet z dokªadno±ci¡ do izomor�zmu).

Zad. 3 (JB) Udowodnij, »e C(K) nie jest re�eksywna, o ile K jest niesko«czona i
zwarta.

Zad. 4 (JS) Udowodnij lemat Rosenthala. (Patrz [str. 18 w Diestel, Uhl Vector mea-

sures ]).

Zad. 5 (TZ) Udowodnij, »e je»eliK jest zerowymiarowym uzwarceniem ω i `∞ zanurza
si¦ (izomor�cznie) w C(K), to istnieje niesko«czony N ⊆ ω taki, »e dla ka»dego M ⊆ N
mamy Cl(M) ∩ Cl(N \M) = ∅ (domkni¦cia s¡ oczywi±cie w K). (Patrz [1C w Haydon
A non-re�exive Grothendieck space that does not contain `∞]).
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