
Kolokwium 1 - Topologia 2022

Zad. 1 (6) Znajd¹ wn¦trze i domkni¦cie zbioru {f ∈ C[0, 1] : ∃x ∈ [0, 1] f(x) > 0} w
poni»szych przestrzeniach podaj¡c uzasadnienia.

a) C[0, 1] z metryk¡ supremum,

b) C[0, 1] z metryk¡ caªkow¡,

c) C[0, 1] z topologi¡ zbie»no±ci punktowej.



Zad. 2 (6) Rozwa»my R2 z topologi¡, w której baz¡ s¡ zbiory postaci Kr(x, y − r) ∪
{〈x, y〉}, gdzie Kr(s, t) oznacza koªo bez brzegu o promieniu r i ±rodku w punkcie 〈s, t〉
(czyli po prostu koªa bez brzegu z dodanym punktem w �biegunie póªnocnym�). Niech
X = [−1, 1]2 b¦dzie podprzestrzeni¡ R2 z powy»sz¡ topologi¡.

a) Czy X jest Hausdor�a? Odpowied¹ uzasadnij.

b) Dla których a ∈ R ci¡g (〈 1
n
, a
n
〉) jest zbie»ny?

c) Czy X jest zwarta? Odpowied¹ uzasadnij.

d) Znajd¹ wn¦trze i domkni¦cie K1(0, 0) w X.



Zad. 3 (6) Niech (X, d) b¦dzie przestrzeni¡ metryczn¡. Niech A ⊆ X b¦dzie niepu-
stym zwartym podzbiorem X. Zde�niujmy funkcj¦ f : X → R wzorem

f(x) = inf{d(x, a) : a ∈ A}.

Poka», »e dla ka»dego x istnieje taki a ∈ A, »e d(x, a) = f(x).


