Kolokwium 2 - Topologia 2025

Zad. 1 (4) W kazdym z ponizszych przypadkow sprawdz, czy X i Y sa homeomor-
ficzne i czy istnieje ciagla surjekcja z X na Y. Odpowiedzi krotko uzasadnij.

o X =1[0,1N, Y = (0,1)N z topologia produktows.

e X =Q, Y =7 z metryka euklidesows.

e X = ABRAMEK, Y = KRAUSPE jako podzbiory plaszczyzny z metryka euklide-
SOWa.

e X = R? Y jest zbiorem punktéw na plaszczyznie o co najmniej jednej wspotrzedne;
catkowitej (z metryka euklidesowa).



Zad. 2 (4) Podaj przyktady (z krotkimi uzasadnieniami):

e przestrzeni osrodkowej, niespdjnej, zupelnej, ktora nie jest zwarta.

e przestrzeni, ktora nie jest ani osrodkowa ani metryzowalna.

e przestrzeni metryzowalnej, ktora nie jest metryzowalna w sposob zupeiny.



Zad. 3 (2) Udowodnij, ze R? jest przestrzenia zupeina.

Zad. 4 (2) Rozwazmy przestrzeni wszystkich ciagow ograniczonych (liczb rzeczywi-
stych) z metryka supremum, tj.

d((ay), (by)) = sup{|a, — b,|: n € N}.

Wykaz, ze przestrzen ta jest zupetna.



