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Zad. 1 (4) W każdym z poniższych przypadków sprawdź, czy X i Y są homeomor-
ficzne i czy istnieje ciągła surjekcja z X na Y . Odpowiedzi krótko uzasadnij.

• X = [0, 1]N, Y = (0, 1)N z topologią produktową.

• X = Q, Y = Z z metryką euklidesową.

• X = ABRAMEK, Y = KRAUSPE jako podzbiory płaszczyzny z metryką euklide-
sową.

• X = R2, Y jest zbiorem punktów na płaszczyźnie o co najmniej jednej współrzędnej
całkowitej (z metryką euklidesową).



Zad. 2 (4) Podaj przykłady (z krótkimi uzasadnieniami):

• przestrzeni ośrodkowej, niespójnej, zupełnej, która nie jest zwarta.

• przestrzeni, która nie jest ani ośrodkowa ani metryzowalna.

• przestrzeni metryzowalnej, która nie jest metryzowalna w sposób zupełny.



Zad. 3 (2) Udowodnij, że R2 jest przestrzenią zupełną.

Zad. 4 (2) Rozważmy przestrzeń wszystkich ciągów ograniczonych (liczb rzeczywi-
stych) z metryką supremum, tj.

d((an), (bn)) = sup{|an − bn| : n ∈ N}.

Wykaż, że przestrzeń ta jest zupełna.


