Kolokwium 2 - Topologia 2025

Zad. 1 (4) W kazdym z ponizszych przypadkow sprawdz, czy X i Y sa homeomor-
ficzne i czy istnieje ciagla surjekcja z X na Y. Odpowiedzi krotko uzasadnij.

o X ={0,1}"Y = {0, 2}" z topologia produktows.

e X = strzatka Sorgenfreya, Y = [0, 1] z metryka euklidesowa.

e X =[0,1], Y = okrag na ptaszczyznie, z metryka euklidesows.

e X=0Q,Y=0QxQ.



Zad. 2 (4) Podaj przyktady (z krotkimi uzasadnieniami):

e przestrzeni nieo§rodkowej, niespdjnej, zupelnej, ktora nie jest zwarta.

e przestrzeni zwartej, ktora ma przeliczalnie (acz nieskonczenie) wiele sktadowych
spOjnosci.

e przestrzeni, w ktorej doktadnie jeden punkt nie ma bazy przeliczalnej.



Zad. 3 (2) Pokaz, ze ptaszczyzna nie jest suma przeliczalnie wielu prostych.

Zad. 4 (2) Pokaz, ze jezeli X jest zupelna, a (U,) jest ciagiem zbioréw otwartych
gestych, to (), U, jest zbiorem gestym.



