Lista 7 - Topologia 2026

Zad. 1 Pokaz, ze produkt X x Y jest spojny, jedli X i Y sa spdjne.
Zad. 2 Pokaz, ze przestrzen Cp([0, 1]) jest podprzestrzenia RO 7 topologia produktowa.

Zad. 3 Niech X bedzie przestrzenia normalng, a A C X bedzie domkniety. Pokaz, ze kazda
funkcje ciagta f: A — [a, b] X [¢, d] da sie przedtuzy¢ do funkeji ciaglej na calym X. Wskazowka:
uzyj twierdzenia Tietzego.

Zad. 4 Pokaz, ze koprodukt przestrzeni Hausdorffa jest przestrzeniag Hausdorffa.

Zad. 5 Pokaz, ze przestrzen topologiczna jest spéjna wtedy i tylko wtedy, kiedy nie jest
nietrywialnym koproduktem dwoch przestrzeni.

Zad. 6 Pokaz, ze jezeli dla kazdego i € I przestrzenn X; jest homeomorficzna z X, to kopro-
dukt J],c; X; jest homeomorficzny z X x I, przy czym na I rozwazamy topologie dyskretna.

Zad. 7 Rozwazmy zbior nieprzeliczalny I. Niech X = [, ;[0,1] i niech ~ bedzie relacja
rownowaznosci na X taka, ze (0,i) ~ (0,j) dla kazdego i,7 € I. Duzym jezem nazywamy
przestrzen X, (im wigksze I, tym wickszy jez). Pokaz, ze X jest metryzowalny, ale duzy jez
nie jest. Wskazowka: rozwaz baze w punkcie sklejenia.

Zad. 8 Rozwazmy relacje rownowaznoéci ~ na [0, 1]%. Postaraj si¢ opisa¢ [0, 1]% W poniz-
szych przypadkach. Ktére z nich sa homeomorficzne z podprzestrzenia R?? (Uwaga, w poniz-
szych definicjach uwzglednione zostaly tylko nietrywialne warunki, tzn. te, ktére nie wynikaja
z definicji relacji rownowaznosci).
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Zad. 9 ) Czy wstega Mobiusa jest homeomorficzna z S* x [0,1]?

Zad. 10 (zadanie Lesiczki) Udowodnij, ze dla n > 2 nie istnieje funkcja otwarto-domknieta
z R" w R.

Zad. 11 (%) Pokaz, ze produkt strzalek nie jest przestrzenia normalna (cho¢ jest Hausdorffa).



