WdM A - zadania przed kolokwium nr 1

Kolokwium odbedrzie sie w trakcie ¢wiczen 1 kwietnia i potrwa 60 minut. Po kolokwium odbedzie
sie omowienie zadan z kolokwium (liste 5 przerobimy tydzien pézniej). Obowiazuje materiat z
wyktadow (list) 1-4.

Zad. 1 Dane sy zbiory Ai B. To, ze x jest elementem A jest warunkiem koniecznym, by z
byl elementem B. Czy to oznacza, ze

a) AC B,
b) B C A,
c) AN B =1,
d) BnAc=0?

Zad. 2 Niech A, B, C C X. Ile r6znych zbioréw mozna zapisa¢ przy uzyciu A, B, C, X
oraz operacji N, U, ¢, \7 Uzasadnij odpowiedz.
Zad. 3 O czterech réznych liczbach rzeczywistych a, b, ¢, d wiemy, ze

a) jesli a jest mniejsza od b, to ¢ jest mniejsza od d,

b) wieksza z liczb b, d jest mniejsza od wiekszej z liczb a, c.
Czy stad wynika, ze a < b? Czy wynika, ze ¢ > d? Odpowiedz uzasadnij!
Zad. 4 Niech A bedzie zbiorem liczb, ktore s kwadratami liczb naturalnych, B zbiorem
ujemnych liczb rzeczywistych, a C' = {n € Z: 2 < |n| < 6}.

a) Wypisz wszystkie elementy zbioru (C'\ B) \ A.

b) Znajdz wszystkie elementy U € P(C) takie, ze U\ B =0, ale U N A # ().

Zad. 5 Wiemy, ze zbiory A i B sg niepuste. Pokaz, ze AN B = AU B wtedy i tylko wtedy,
gdy Ax B = B x A. (Wskazowka: zamiast probowa¢ dowodzi¢ tego faktu bezposrednio,
sprobuj zrozumieé co tak naprawde oznaczaja te warunki dla zbioréw A i B i poprowadz dowod
wykorzystujac te uwage.) Co sie zmieni, jesli nie bedziemy zaktadali, ze zbiory A i B sg
niepuste?

Zad. 6 Pokaz, ze jezeli p jest zdaniem prawdziwym, to dla kazdego ¢ mamy

a) p A q jest rownowazne ¢,
b) pV ¢ jest rownowazne p.

Co mozemy powiedzieé, jezeli p jest zdaniem fatszywym?

Zad. 7 Rozwaz formute postaci
(...(p=»p) = p = p..) =0p

przy czym zmienna p wystepuje tu n razy. Dla jakich n ta formuta jest tautologia?

Zad. 8 Czy prawdziwe jest zdanie: Ala zna Logike wtedy i tylko wtedy, gdy nie jest prawda,
ze nie jest prawda, ze Ala zna Logike?



Zad. 9 Ktore z ponizszych stwierdzen mogg byé prawdziwe dla pewnych zbiorow A i B?

a) P(A\ B) CP(A)\P(B),

b) (0,0) € P(A) x A,

c) P(LA)NP(B)={0} ABNA #0,
d) Ae BAP(A) € P(B).

Zad. 10 Zalozmy, ze A i B sg ré6znymi zbiorami. Czy warunek
P(A)\P(B) C P(A\ B)

jest warunkiem koniecznym do AN B = ()7 A wystarczajacym?



