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Zad. 1 Pokaz, ze zbiér liczb wymiernych jest gesty w liczbach rzeczywistych, tzn. dla kaz-
dych liczb rzeczywistych a, b takich, ze a < b znajdziemy ¢ € Q takie, ze a < ¢ < b. W
szczegolnosci Q N (a,b) # O dla kazdych a < b.

Zad. 2 Jak duzej mocy moze by¢ rodzina podzbioréw N, ktore sa parami roztaczne? A
rodzina podzbiorow R, ktore sa parami roztaczne?

Zad. 3 Niech f: N — R. Jakiej mocy moze by¢ zbior f[N]?
Zad. 4 Pokaz, ze nastepujace zbiory sa przeliczalne:

a) Zbior punktow na plaszezyznie o obydwu wspohrzednych wymiernych.

b) Zbior parami roztacznych przedzialow na proste;j.

¢) Zbior parami roztacznych kwadratéow na plaszczyznie.

d) Zbiér wielomianéw o wspotezynnikach catkowitych.
)

e) Zbior liczb algebraicznych.

Ktoére z nich sa mocy Ng?
Zad. 5 Pokaz, ze nastepujace zbiory sa nieprzeliczalne:

a) Zbior liczb niewymiernych.
b) Zbiér wszystkich podzbioréw zbioru liczb pierwszych.

c¢) Zbiér punktow wykresu funkcji f: R — R danej wzorem f(z) = sin(x).

e) Zbiér wszystkich podzbioréw kuli o promieniu 1.

)
)
d) Zbior wszystkich punktéow kuli o promieniu 1.
)
f) Zbior {A CZ: N C A}.

Jakiej mocy sa powyzsze zbiory?

Zad. 6 Podaj przyktad 6 zbior6w nieskoiiczonych o réznych mocach.

Zad. 7 (*) Pokaz, ze zbior wszystkich funkcji f: R — R, ktore sa ciagle, jest mocy ¢, a zbior
wszystkich, niekoniecznie ciggtych, funkcji f: R — R ma moc wiekszg niz c.

Zad. 8 (*) Pokaz, ze istnieje rodzina A podzbioréw N taka, ze AN B jest skoniczona dla
roznych A, B € Ai A jest mocy c.



