WdM A - Lista 6 (¢wiczenia 15 IV 2016)

Cw. 1 Naszkicuj w ukladzie wspotrzednych wykresy nastepujacych funkcji zdaniowych (o
zakresach bedacych zbiorem liczb rzeczywistych).

a) ple,y) =3t >0z +t=y,

plr,yy=FHeRy=t-=x,
p(z,y) =VteRy=ty,

p(z,y) =FH€R xz =2t Ny = 3t,
plr,y) =VteRx =2t = y=2t,
plr,y) =3t >0x=2t Ny =3,
g) plx,y) =Vte Rx =2t = y=3t.

Wskazowka: mozna zacza¢ od rozwazenia kilku konkretnych par (z,y) i ustalenia, czy naleza
one do wykresu, czy nie.

W kazdym przypadku zaznacz na osi Ox lub Oy wykres funkcji 3z p(z,y) i Jy p(z,y).

Zad.

2 Udowodnij lub obal ponizsze stwierdzenia (staraj sie¢ jednak nie wykona¢ obydwu

poleceri naraz). Zapisz je symbolicznie i przeanalizuj ich strukture. Dowody staraj sie prowadzic
postugujac sie naturalnym jezykiem.

Zalozmy, ze A 1 B sa zbiorami. Wtedy istnieje zbior C' taki, ze C C A oraz B C C.
Zatozmy, ze A jest podzbiorem B. Wtedy istnieje zbiér C' taki, ze B=AUC oraz Ai C
sa roztaczne.

Zalozmy, ze A i B sa rozlacznymi zbiorami. Wtedy kazdy podzbiér C zbioru A jest
roztaczny ze zbiorem B.

Istnieja zbiory A i B takie, ze kazdy nadzbiér A jest podzbiorem B.

Istnieje zbiér roztaczny z kazdym podzbiorem liczb naturalnych.

Zatozmy, ze n i m sg liczbami catkowitymi. Wtedy istnieja liczby catkowite k i [ takie, ze
n jest suma, a m réznica liczb ki [.

Niech x bedzie dowolna liczbg rzeczywistg wieksza od 1. Wtedy kazda liczba rzeczywista
y mniejsza od z jest mniejsza od z2.

Istnieja trzy rozne liczby catkowite takie, ze a? = b°.

Tloczyn liczby wymiernej i niewymiernej jest niewymierny.

3  Wyznacz zbiory |, An oraz (,c; An, jezeli
Ay = (—oo,n), I =N,

A, = (—oo,n), I =7,

An:("Tl, =1y T =N\ {0},

Ap =24+ E0 4 - CEUY TN\ {0},

Ay ={{z,y) eR?:x <n-y}, [ =N

Wskazowka: naszkicuj najpierw A, dla paru wybranych n.



Zad. 4 Dla ustalonego k € N wyznacz

IO N (k-
U (k= gk ) oz () (k- 5ok+5)

n=1

a nastepnie

N (k= 20k ) oras e (k=2 ).
QOnLJl 2 2 kL_J_Onl 2 2

Zad. 5 Wykaz, ze dla kazdych rodzin zbioréw (Ap)nen 1 (Ap k)n ken zachodzi

a) (Unen 4n)® = Mnen A7,

b) (ﬂneN n)¢ = UnEN A%,

¢) Unen Uren Ank = Uren Unen An,

d) Unen Mien Ank € Nien Unen An -
Wskazowka: postuz sie definicja i odpowiednim prawem rachunku kwantyfikatoréw.
Pokaz, ze nie zawsze zachodzi

U N A= 1 U Anse

neN keEN keNneN

Zad. 6 (*) Zalozmy, ze k > n i danych jest k réznych niepustych podzbiorow Ay, Ag, ...,
zbioru {1,...,n}. Pokaz, ze istnieja dwa roztaczne niepuste zbiory indeksow I, J C {1,...

takie, ze

Ua=UJ 4,

iel jeJ
Zad. 7 (*) Pokaz, ze jezeli A D A;,2...1By2B;D...,to

ﬂAnuBn: ﬂAnuﬂBn.
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