WdM A - zadania przed 3. kolokwium

Kolokwium odbedzie si¢ w trakcie ¢wiczen 9 czerwca i potrwa 60 minut.

Zad. 1 Niech (X, <) bedzie zbiorem czesciowo uporzadkowanym. Zdefiniujmy relacje na X
wzorem
2Ry <= z iy sg poréwnywalne wzgledem <.

Czy to relacja zwrotna? Stabo antysymetryczna? Symetryczna? Przechodnia? Ja wyglada ta
relacja, jesli (X, <) jest liniowo uporzadkowany? Narysuj diagram tej relacji dla

({1,2,3,4,5,6,7,8,9,10}, ).
Zad. 2 Udowodnij, ze w zbiorze liniowo uporzadkowanym kazdy skoniczony niepusty zbior

ma element najwiekszy i najmniejszy. Pokaz, ze zatozenie skoriczonoéci jest istotne. Pokaz, ze
zalozenie liniowosci jest istotne.

Zad. 3 Rozwazmy nastepujaca relacje czeSciowego porzadku na ciggach liczb naturalnych
NN,
(an) <X (bp) <= Vn a, < by,

przy czym ,,<” jest standardowym porzadkiem na liczbach naturalnych.

e Wyznacz zbioér elementéw poréwnywalnych z (a,,) danym wzorem a,, = n.

e Czy (NV) <) ma element najwickszy? Najmniejszy?
Zad. 4 Rozwazmy relacje ~ na R dang wzorem

x ~y <= sin(z) = sin(y).

Jaka jest moc [0].7 Jaka jest moc R, ?

Zad. 5 Podaj przyklad relacji rownowaznosci na R, ktéra ma przeliczalnie wiele nieprzeli-
czalnych klas abstrakc;ji.

Zad. 6 Podaj przyktad relacji rownowaznosci na R, ktéra ma nieprzeliczalnie wiele przeli-
czalnych klas abstrakcji.

Zad. 7 Podaj przyklad relacji réownowaznosci na R?, ktora ma nieprzeliczalnie wiele nieprze-
liczalnych klas abstrakcji.

Zad. 8 Podaj przyktad relacji réownowaznosci na R, ktéra ma nieprzeliczalnie wiele nieprze-
liczalnych klas abstrakeji. (Wskazowka: uzyj poprzedniego zadania).

Zad. 9 Jakiej mocy jest zbior QN?

Zad. 10 Czy jesli |A| = |B| = |AA B| =Rp, to |[ANB| < Xy?

Zad. 11  Czy jedli |[A| < |BJ, to |[Ax C| < |B x C|?

Zad. 12 Czyjedli |[A|<|B|iCNA=CNB=0,to|]AUC| < |BUC?
Zad. 13 Pokaz, ze zbior {f € {0,1}: Vn f(2n) = 0} jest mocy c.

Zad. 14 Zbiory A i B sa przeliczalne, a zbior A\ B jest nieskoriczony. Opisz, co doktadnie
mozna wywnioskowaé o mocach zbiorow A i B.



