WdM - Lista 4 (éwiczenia 24 111 2017)

Zad. 1 Niech A, B beda zbiorami. Znajdz wszystkie zbiory X, ze
Ax X =X xB.

Cw. 2 Wypisz wszystkie elementy P({1,2} x {5}).
Cw. 3 Ile elementow ma zbior P({1,2,3} x {1,2,3,4})?

Cw. 4 Produkt A x B jest 6-elementowy, a wérod jego elementéw znajduja sie (1,2), (2,3)
i(3,3). Znajdz B x A.

Zad. 5 Niech AC X, BCY. Zapisz (A x B)¢ jako sume produktow kartezjanskich.
Zad. 6 Naszkicuj w uktadzie wspotrzednych zbiory A i B, bedace roztacznymi podzbiorami
[0,1] x [0,1] takimi, ze

13

wx[A] = mx[B] = [Z, Z] =¥ [A] = ¥ [B].

Zad. 7 Naszkicuj w ukladzie wspotrzednych zbior A, ktory ma 5 elementow i taki, ze mx[A]
ma 2 elementy a 7Y [A] jest zbiorem 3-elementowym.

Zad. 8 Zapisz funkcje zdaniowa rownowazna funkcji
(z,y) ¢ (AUB) x (C\ D)

bez uzywania symboli mnogosciowych (U, \, X, itd.)
Zad. 9 Zalozmy, ze A, B, C'i D sa niepustymi zbiorami.
a) Pokaz, ze jesi Ax B=CxD,to A=CiB=D.
b) Czy z tego, ze (A x B) N (C x D) =0 wynika, ze ANC=01BND =07
c) Czy z tego, ze (A x B) C (C x D) wynika, ze AC CiBC D?
Czy zalozenie niepustosci jest potrzebne?
Zad. 10 Naszkicuj w uktadzie wspotrzednych A x B i1 B x A, jesli
a) A={reR: 1<z <2}, B={recR:0<z <1},
b) A={zeR:z>0}, B={zecR: (0<z<]l)Vv(3<z<4)},
c) A={zeR: (-1<z<1)V(2<z<3)},B={zceR: (0<z<l) V(B <z<4)},
d) A=N, B=R,
e) A=Q, B=Q.

Zad. 11 Naszkicuj w uktadzie wspélrzednych wykresy nastepujacych funkcji zdaniowych:

Y)

)

) € ]R2 x = smy}

) € R?: istnieje t takie, ze x - t = y},



e) {{z,y) e R?:z+2=yVdx =3y},
) {(z,y) eR*: 2 < |y| = y=4a},
g) {(z,y) eR*: z < |y| <= y=4a},

W kazdym wypadku znajdz rzuty tych wykreséw oraz ich ciecia w wybranych punktach.

Cw. 12 Niech A C X x Y bedzie wykresem funkcji zdaniowej p(z,y), = € X, y € Y.
Uzupelnij

o x[A] = X, jesli dla kazdego .. .. .. istnieje ... ... taki, ze p(z,y) jest prawdziwa,
o 1V[A] =Y, jedli dla kazdego ... ... istnieje ...... taki, ze p(z,y) jest prawdziwa,
o ... , jesli dla kazdego x 1 kazdego y funkcja p(x,y) jest prawdziwa,

o ... , jesli dla zadnego = i y funkcja p(x,y) nie jest prawdziwa.

Zad. 13 Niech X ={0,1,...,9}. Zdefiniujmy A C P(X) x P(X) w nastepujacy sposob:
(C,D)e A — CCD.

Znajdz rzuty A. Znajdz Ay, A9 Af01,2345) 1 A{0,1,2,34,5}

Zad. 14  (*) Jaka ceche ma wykres zbioru A C [0, 1] x [0, 1] w ukladzie wspotrzednych, jesli
wiemy, ze dla kazdego x € [0,1] zachodzi A, = A*?

Zad. 15 (*) O zbiorze A C [0, 1] x [0, 1] wiemy, ze A, = [0, /x] dla kazdego = € [0,1]. Podaj
AY dlay € [0,1].



