
Cz¦±¢ 1, Kolokwium 3 Grupa: Imi¦ i nazwisko:

Zad. 1 (1) Podaj de�nicj¦ kresu górnego w zbiorze cz¦±ciowo uporz¡dkowanym (X,≤).

Zad. 2 (5) Rozwa»my zbiór cz¦±ciowo uporz¡dkowany (R2,�), gdzie

〈x, y〉 � 〈x′, y′〉 ⇐⇒ x ≤ x′ ∧ y ≤ y′.

Poni»sze polecenia dotycz¡ porz¡dku �. Przykªady mo»na podawa¢ za pomoc¡ (dobrze

opisanych) rysunków.

a) Podaj przykªad podzbioru R2, który ma dokªadnie 3 elementy maksymalne i 2 mi-

nimalne.

b) Podaj przykªad podzbioru R2, który ma nieprzeliczalnie wiele elementów parami

nieporównywalnych, ale którego wszystkie elementy s¡ porównywalne z 〈1, 1〉.

Zad. 3 (2) Podaj przykªad zbioru cz¦±ciowo uporz¡dkowanego (X,≤), który speªnia

obydwa poni»sze warunki:

∀x ∃y ¬(x ≤ y ∨ y ≤ x)

∀x ∃y(y ≤ x ∧ x 6= y).





Cz¦±¢ 2, Kolokwium 3 Grupa: Imi¦ i nazwisko:

Zad. 4 (1) Sformuªuj twierdzenie Cantora-Bernsteina (w dowolnej wersji).

Zad. 5 (1) Kiedy zachodzi 2ℵ0 = c?

Zad. 6 (7) Podaj moc poni»szych zbiorów (bez uzasadnienia).

• N×Q× Z.

• Zbiór punktów paraboli y = x2.

• Zbiór wszystkich prostych w R2.

• NN ∪ P(Q).

• [0, 1] ∪ {x2 − log3 x+ sinx : x > 0}.

• {(−∞, r) ∩Q : r ∈ R}.

• N{0,1}.





Cz¦±¢ 3, Kolokwium 3 Grupa: Imi¦ i nazwisko:

Zad. 7 (3) Poka», »e je»eli zbiór cz¦±ciowo uporz¡dkowany (X,≤) ma element naj-

wi¦kszy x, to x jest jedynym elementem maksymalnym.

Zad. 8 (3) Poka», »e zbiór wielomianów o wspóªczynnikach caªkowitych jest przeli-

czalny.

Zad. 9 (2) Czy istnieje cz¦±ciowy porz¡dek ≤ na R taki, »e zbiory

Pr = {x ∈ R : x jest porównywalne z r} i Nr = {x ∈ R : x jest nieporównywalne z r}

s¡ nieprzeliczalne dla ka»dego r ∈ R? Odpowied¹ uzasadnij.


