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Zad. 1 Niech f : N→ R. Jakiej mocy mo»e by¢ zbiór f [N]?

Zad. 2 Udowodnij, »e rodzina sko«czonych podzbiorów zbioru przeliczalnego jest przeli-

czalna.

Zad. 3 Poka», »e nast¦puj¡ce zbiory s¡ przeliczalne:

a) Zbiór punktów na pªaszczy¹nie o obydwu wspóªrz¦dnych wymiernych.

b) Zbiór parami rozª¡cznych trójk¡tów na pªaszczy¹nie.

c) Zbiór wielomianów o wspóªczynnikach caªkowitych (wskazówka: u»yj zadania 3).

d) Zbiór liczb algebraicznych (wskazówka: u»yj poprzedniego podpunktu).

Które z nich s¡ mocy ℵ0?

Zad. 4 Poka», »e nast¦puj¡ce zbiory s¡ nieprzeliczalne:

a) Zbiór liczb niewymiernych.

b) Zbiór wszystkich podzbiorów zbioru liczb pierwszych.

c) Zbiór punktów wykresu funkcji f : R→ R danej wzorem f(x) = sin(x).

d) Zbiór wszystkich punktów kuli o promieniu 1.

e) Zbiór wszystkich podzbiorów kuli o promieniu 1.

f) Zbiór {A ⊆ Z : N ⊆ A}.

Jakiej mocy s¡ powy»sze zbiory?

Zad. 5 Wyja±nij bª¡d w nast¦puj¡cym rozumowaniu: Zbiór liczb niewymiernych jest mocy

c, poniewa» wiemy, »e jest on nieprzeliczalny, a z drugiej strony nie mo»e by¢ mocy wi¦kszej ni»

c. (Uwaga: cho¢ rozumowanie zawiera luk¦, to zbiór liczb niewymiernych naprawd¦ jest mocy

c).

Zad. 6 Wyka», »e P(A) nigdy nie jest mocy ℵ0 (niezale»nie od tego, czym jest zbiór A).

Zad. 7 (*) Poka», »e zbiór wszystkich funkcji f : R→ R, które s¡ ci¡gªe, jest mocy c, a zbiór

wszystkich, niekoniecznie ci¡gªych, funkcji f : R→ R ma moc wi¦ksz¡ ni» c.

Zad. 8 (*) Poka», »e istnieje rodzina A podzbiorów N taka, »e A ∩ B jest sko«czona dla

ró»nych A, B ∈ A i A jest mocy c.


