WdM - Lista 12 (¢wiczenia 7 VI 2018)

Zad. 1 Niech f: N — R. Jakiej mocy moze by¢ zbior f[N]?
Zad. 2 Udowodnij, ze rodzina skonczonych podzbioréw zbioru przeliczalnego jest przeli-
czalna.

Zad. 3 Pokaz, 7e nastepujace zbiory sa przeliczalne:

a) Zbior punktow na plaszczyznie o obydwu wspotrzednych wymiernych.
b

) Zbior parami roztacznych trojkatow na plaszezyznie.
c) Zbior wielomianéw o wspotczynnikach catkowitych (wskazowka: uzyj zadania 3).
)

d) Zbior liczb algebraicznych (wskazowka: uzyj poprzedniego podpunktu).

Ktére z nich sa mocy Ro?
Zad. 4 Pokaz, 7ze nastepujace zbiory sa nieprzeliczalne:
a) Zbior liczb niewymiernych.
b) Zbiér wszystkich podzbioréw zbioru liczb pierwszych.
c¢) Zbioér punktow wykresu funkcji f: R — R danej wzorem f(z) = sin(x).
d) Zbior wszystkich punktow kuli o promieniu 1.
)
)

e) Zbiér wszystkich podzbioréw kuli o promieniu 1.
f) Zbior {A CZ: N C A}

Jakiej mocy sa powyzsze zbiory?

Zad. 5 Wyjasnij btad w nastepujacym rozumowaniu: Zbidr liczb niewymiernych jest mocy
¢, poniewaz wiemy, ze jest on nieprzeliczalny, a z drugiej strony nie moze byé mocy wiekszej niz
¢. (Uwaga: cho¢ rozumowanie zawiera luke, to zbior liczb niewymiernych naprawde jest mocy
c).

Zad. 6 Wykaz, ze P(A) nigdy nie jest mocy Ny (niezaleznie od tego, czym jest zbior A).
Zad. 7 (*) Pokaz, ze zbior wszystkich funkcji f: R — R, ktore sa ciagle, jest mocy ¢, a zbior
wszystkich, niekoniecznie cigglych, funkcji f: R — R ma moc wiekszg niz c.

Zad. 8 (*) Pokaz, 7e istnieje rodzina A podzbiorow N taka, ze AN B jest skonczona dla
roznych A, B € Ai A jest mocy c.



