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Zad. 1 Wyznacz zbiory
⋃

n∈I An oraz
⋂

n∈I An, je»eli

a) An = (−∞, n), I = N,
b) An = (−∞, n), I = Z,
c) An = (n−1n , 2n−1n ), I = N \ {0},
d) An = [2 + (−1)n

n , 4− (−1)n
n ), I = N \ {0},

e) An = {〈x, y〉 ∈ R2 : x ≤ n · y}, I = N.

Wskazówka: naszkicuj najpierw An dla paru wybranych n.

Zad. 2 Dla ustalonego k ∈ N wyznacz
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Zad. 3 Wyka», »e dla ka»dych rodzin zbiorów (An)n∈N i (An,k)n,k∈N zachodzi

a) (
⋃

n∈NAn)
c =
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n,

b) (
⋂

n∈NAn)
c =

⋃
n∈NAc

n,
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⋃

n∈N
⋃

k∈NAn,k =
⋃

k∈N
⋃

n∈NAn,k,

d)
⋃

n∈N
⋂

k∈NAn,k ⊆
⋂

k∈N
⋃

n∈NAn,k.

Wskazówka: posªu» si¦ de�nicj¡ i odpowiednim prawem rachunku kwanty�katorów.

Poka», »e nie zawsze zachodzi ⋃
n∈N

⋂
k∈N

An,k =
⋂
k∈N

⋃
n∈N

An,k.

Zad. 4 (*) Zaªó»my, »e k > n i danych jest k ró»nych niepustych podzbiorów A1, A2, . . . , Ak

zbioru {1, . . . , n}. Poka», »e istniej¡ dwa rozª¡czne niepuste zbiory indeksów I, J ⊆ {1, . . . , k}
takie, »e ⋃

i∈I
Ai =

⋃
j∈J

Aj .

Zad. 5 (*) Poka», »e je»eli A0 ⊇ A1,⊇ . . . i B0 ⊇ B1 ⊇ . . . , to⋂
n∈N

An ∪Bn =
⋂
n∈N

An ∪
⋂
n∈N

Bn.


