
WdM - Lista 10 (¢wiczenia 15 I 2020)

Uwaga. Na ¢wiczeniach 15 stycznia nie b¦dzie kartkówki.

Zad. 1 Mamy dan¡ bijekcj¦ f : [0, 1]→ R. U»ywaj¡c f lub nie zapisz nast¦puj¡ce bijekcje:

• g : [1, 7]→ R,

• h : [3, 5]→ (0,∞).

Zad. 2 Poka», »e zbiory A i B s¡ równoliczne.

a) A - zbiór punktów dowolnej kuli w R3, B - zbiór punktów dowolnego okr¦gu na pªasz-

czy¹nie;

b) A - zbiór liczb pierwszych, B - zbiór liczb zªo»onych;

c) A - zbiór liczb pierwszych, B = Q ∩ (0, 5);

d) A = P(R), B = P(P(Q));

e) A - odcinek (e, π), B = P(N× N);
f) A = QN, B = NQ;

g) A - zbiór wszystkich prostych na pªaszczy¹nie, B = R× R× R;
h) A - zbiór sko«czonych podzbiorów Q, B - zbiór sko«czonych podzbiorów Z.

Zad. 3 Poka», »e istnieje bijekcja f : R→ R \ (0, 10).

Zad. 4 Poka», »e zbiór {0, 1}A jest równoliczny ze zbiorem P(A) dla ka»dego zbioru A.

Zad. 5 Poka», »e zbiór {f ∈ {0, 1}N : ∀n f(2n) = 0} jest równoliczny ze zbiorem {0, 1}N.

Zad. 6 Podaj przykªad zbiorów A,B,C,D takich, »e |N| < |A| < |B| < |C| < |D|.

Zad. 7 Niech ∼ b¦dzie relacj¡ równowa»no±ci na zbiorze X. Wyka», »e

|X/∼| ≤ |X|.

Zad. 8 Udowodnij, »e dla dowolnych zbiorów A, B, C zachodzi

|(AB)C | = |AB×C |.

Wywnioskuj st¡d, »e zbiór wszystkich ci¡gów liczb rzeczywistych jest równoliczny ze zbiorem

liczb rzeczywistych.


