WdM - Lista 11 (¢wiczenia 8 I 2025)

Zad. 1 Wskaz bijekcje miedzy zbiorami A x Bi B x A.
Zad. 2 Wskaz bijekcje miedzy zbiorami A i B.

a) A - zbior liczb naturalnych parzystych, B - zbior liczb naturalnych nieparzystych.

b) A - zbior liczb naturalnych podzielnych przez 3, B - zbior liczb naturalnych niepodzielnych
przez 3.

Zad. 3 Zalozmy, ze A, B C R? i ze istnieje przeksztalcenie afiniczne z A na B, ktoére ma
niezerowy wyznacznik. Pokaz, ze A1 B sa wtedy rownoliczne. Podaj szereg roznych przyktadow
takich par zbioréw.

Zad. 4 Pokaz, ze |[R| = |(—73, 5))|
Zad. 5 Pokaz, ze kazde dwa przedzialy otwarte na R sa réwnoliczne.
Zad. 6 Wywnioskuj z powyzszych zadan, ze odcinek (0,1) jest rownoliczny z R.
Zad. 7 Niech A bedzie zbiorem liczb wymiernych nieujemnych i niech B = {0,1,2,...} X
{1,2,3,...}.
e Pokaz, ze |B| > |A| wskazujac odpowiednia funkcje.
e Pokaz, ze |B| < |N| (patrz wyklad o sztuce hotelarskiej).
e Pokaz, ze |B| > |N| wskazujac odpowiednia funkcje.
o Wywnioskuj, ze |B| = |N]|.
o Wywnioskuj, ze |A| = |B|, a zatem |A| = |N]|.
e Pokaz, ze |Q| = |N|.
Zad. 8 Pokaz, ze zbiory A i B sa rownoliczne. Wskazowka: uzywaj twierdzenia Cantora-

Bernsteina.

a) A=10,1), B =[2,20];

b) A=[0,1), B=R;

c) A - zbiér punktéw pewnego kwadratu na plaszczyznie, B - zbior punktoéw pewnego troj-
kata na ptaszczyznie;

d) A - zbior liczb pierwszych, B - zbior liczb ztozonych;

e) A - zbior liczb pierwszych, B = QN (0,5);

f) A - zbior wszystkich prostych na plaszczyznie, B =R x R x R;



Zad. 9 Pokaz, ze |A| < |N| jezeli

a) A jest (dowolnym) zbiorem parami roztacznych przedzialéw na proste;j.

b) A jest (dowolnym) zbiorem parami roztacznych kwadratéow na plaszczyznie.

Wskazowka: uzyj faktu, ze kazdy przedzial zawiera liczbe wymierna.

Zad. 10 Niech ~ bedzie relacjg rownowaznosci na zbiorze X. Wykaz, ze
X/ < 1],

Zad. 11 Pokaz, ze kazdy nieskonczony podzbiér N jest réwnoliczny z N.

Zad. 12 Pokaz, 7e zbior {0,1}4 jest rownoliczny ze zbiorem P(A) dla kazdego zbioru A.



