ALGEBRA 1, Lista 8

Konwersatorium 4.12.2025. Na Kolokwium 2 (9.12.2025) obowiazuja listy zadan 1.-7.

0S. Automorfizmy wewnetrzne grup: definicja, wlasnosci i przyktady. Grupa Inn(G) auto-
morfizméw wewnetrznych grupy G, zwiazek z centrum grupy Z(G). Relacja sprzezenia
w grupie GG. Opis relacji sprzezenia w przypadku grup permutacji.

15. W dowolnej grupie G udowodni¢, ze dla danego a € G zbior

C(a) ={g9 € G| ag = ga}
jest podgrupa grupy G (zwana centralizatorem elementu a w grupie G).
2K. Niech 0 = (1,2)(3,4,5) € Ss.
(a) Wypisa¢ wszystkie permutacje 7 w grupie S5, ktore sa sprzezone z permutacja
0. Za kazdym razem wskaza¢ permutacje f taka, ze 7 = ¢s(0o) (przypomnienie:
pg(x) = grg™).
(b) Znalezé zbior wszystkich permutacji w Sy, ktore sa przemienne z permutacja o
(wskazowka: 7 jest przemienna z 0 <= T0T ! = 0).
3K. Zat6zmy, ze grupa G ma jedyna podgrupe H rzedu 25. Udowodni¢, ze H < G.
(wskazowka: dla g € G, rozwazy¢ podgrupe ¢,(H) < G).
4K. W nastepujacych grupach G opisa¢ klasy sprzezenia:
(a) G = Qs;
(b) G = Dj;
<C> G = D4.



